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Chương 1. Ứng dụng của đạo hàm 
 

1. Tính đơn điệu.  
• Haøm soá y = f(x) ñoàng bieán  treân K neáu :  
      ∀ x1, x2 ∈K maø x1 < x2 thì f(x1) < f(x2) 
• Haøm soá y = f(x) nghòch bieán  treân K neáu : 
     ∀  x1, x2 ∈K maø x1 < x2 thì f(x1) > f(x2) 

Ñònh lí : Cho haøm soá y = f(x) coù ñaïo haøm treân khoaûng I.. 
a) Neáu f’(x) > 0 vôùi moïi x ∈  I thì haøm soá f(x) ñoàng 

bieán treân khoaûng I. 
b) Neáu f’(x) < 0 vôùi moïi x ∈I thì haøm soá f(x) nghòch 

bieán treân khoaûng I. 
c) Neáu f’(x) = 0 vôùi moïi x ∈I thì haøm soá f(x) khoâng 

ñoåi treân khoûang I 
Nhớ :Neáu daáu cuûa f’(x) laø daáu cuûa tam thöùc ax2 + bx + c 

thì : a)   f(x) ñoàng bieán  treân R  
02

a 0

b 4ac

>⎧
⎨
Δ = − ≤⎩

 

b) f(x) nghòch bieán  treân R  
02

a 0

b 4ac

<⎧
⎨
Δ = − ≤⎩

 

2. Cực trị.  
Ñònh lí 1 : Giaû söû haøm soá y = f(x) ñaït cöïc trò taïi x0 .Khi ñoù, 
neáu f(x) coù ñaïo haøm taïi x0 thì f’(x0) = 0 
Ñònh lí 2 : 
Giaû söû haøm soá y = f(x) lieân tuïc treân khoûang K =(x0 – h ; x0 + 
h) vaø coù ñaïo haøm treân K  

a) Neáu f’(x) ñoåi daáu töø döông sang aâm khi x qua ñieåm 
x0 thì haøm soá ñaït cöïc ñaïi taïi ñieåm x0  

b) Neáu f’(x) ñoåi daáu töø aâm sang döông khi x qua ñieåm   
x0 thì haøm soá ñaït cöïc tieåu taïi ñieåm x0 

 
 Ñònh lí 3 : Giaû söûhaøm soá y = f(x) coù ñaïo haøm caáp hai treân 
khoaûng (x0 – h ; x0 + h) . Khi ñoù  

a) Neáu f’(x0 ) = 0 , f’’(x0) > 0 thì x0 laø ñieåm cöïc tieåu 
b) Neáu f’(x0 ) = , f’’(x0) < 0  thì x0 laø ñieåm cöïc ñaïi 

 
Nhớ:  
1. f(x) coù CÑ, CT  f ’ (x) = 0 coù ít nhaát 2 nghieäm phaân 

bieät  
 

 

 

2.  f(x) coù CÑ  (CT) taïi x0   => f ’(x0) = 0  => m. Sau ñoù thöû 

laïi baèng daáu cuûa f’ hay f ” (x0 ).  

3.Tìm giaù trò lôùn nhaát vaø giaù trò nhoû nhaát cuûa haøm soá 
treân ñoaïn [a ; b] 

1. Tìm caùc ñieåm x1 ,x2 , … , xn treân [a;b] taïi ñoù              
f ’(x) = 0  hay khoâng xaùc ñònh 

 2. Tính f(a), f(x1) , f(x2) , … , f(xn) , f(b) 
3. Tìm soá lôùn nhaát M vaø soá nhoû nhaát m trong caùc 
soá treân thì :  M = maxf(x)  vaø m= minf(x) 

            [a,b]                   [a;b] 
4. Tieäm caän : (C) : y = f(x) 

• y = y0  laø ñöôøng tieäm caän ngang  cuûa (C)  neáu      
                        ox

lim f(x) = y  
→∞

  

• x = x0 ñöôïc goïi laø ñöôøng tieäm caän ñöùng cuûa ñoà thò 
haøm soá y = f(x) nếu       

ox x  
lim f(x) =  
→

∞

• y = ax + b , a  ≠  0  ñöôøng  tieäm caän xieân  neáu :  
        

x
lim[f(x) - (ax + b)] = 0  
→∞

5. Pheùp bieán ñoåi ñoà thò . 
5.1. Pheùp ñoái xöùng :  
a) qua truïc Ox cuûa ñoà thò  y = f(x)  laø ñoà thò  y = - f(x) 
b) qua truïc Oy cuûa ñoà thò  y = f(x)  laø ñoà thò  y = f(- x) 
c) qua goác toïa ñoä cuûa ñoà thò  y = f(x)  laø ñoà thò y = - f( - x)  
5.2. Coâng thöùc ñoåi truïc baèng pheùp tònh tieán 

0 0OI (x ;y )=  :  
= +⎧

⎨ = +⎩

o

o

x X x
y Y y

  

 (C) : y = f(x)   (C) : Y = f(X + x0) – y0  
 Cho (C) : y = f(x) : 

• Ñoà thò (C1) : y = f(|x|) goàm 2 phaàn : 
  Phaàn (I)  truøng vôùi phaàn (C) öùng vôùi x     0 ≥
 Phaàn (II) ñoái xöùng phaàn (I) qua Oy. 

• Ñoà thò (C2) : y = | f(x) | goàm 2 phaàn : 
  Phaàn (I)  truøng vôùi phaàn (C) ôû phía treân O x  
 Phaàn (II) ñoái xöùng qua Ox vôùi phaàn (C) ôû phía 

döôùi Ox 
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 6.1. KHAÛO SAÙT HAØM SOÁ   1. y = ax3 + b x2 + cx + d  
( a 0) ≠

• D  =  R 
• y’ = 3ax2 + 2bx + c ;  Δ’ = b2 – 3ac   

≤       Δ’  0 : a > 0 => y ñoàng  bieán treân R 
                      a< 0 => y nghòch bieán treân R    
       Δ’ > 0 : y’ = 0  x = x1,2 : cöïc trò   

a > 0                                                a < 0  
     x   - oo      x1       x2    + oo         x    - oo      x1       x2    + oo      
     y’         +   0    -   0    +               y’          -    0    +   0   - 
     y                                                 y 
 

                         

x

y

x

y

x

y

x

y

               
6.2. y = ax4 + b x2 + c  (a 0) ≠

• D  =  R 
• y’ = 4ax3 + 2bx = 2x(2ax2 + b)    

≥ ab   0 : 1cöïc trò 
 ab < 0 : 3 cöïc trò  

 
a > 0, b > 0    
      x     - oo        0          + oo 
     y’             -    0    + 

     y 
 
a > 0, b < 0 

     x     - oo         
2
b
a
−

−     0      
2
b
a
−        + oo    

     y’             -           0    +     0      -     0     +       
 
     y                                   

                                              
 
 

 
 

 

6.3.  Haøm soá phaân thöùc ax + by =
cx + d

  ( c 0 , ad – bc ≠ ≠  0 ) 

• Taäp xaùc ñònh D = R \ { }/−d c  

• y’ = 
2( )

ad bc
cx d

−
+

 

 Neáu ad – bc > 0 thì haøm soá  ñoàng bieán treân 
töøng khoaûng xaùc ñònh 

 Neáu ad – bc < 0 thì haøm soá  nghòch bieán 
treân töøng khoaûng xaùc ñònh 

 Nhôù: Neáu ad = bc = 0 thì  y = a/c 
• TCN:  y = a/c , TCÑ : x = - d/c 
• BBT 

ad – bc > 0                                     ad – bc < 0                          
 x    - oo            -d/c         + oo       x    - oo        -d/.c           +oo 

y’               +              +                 y’               -                   - 

y                                                    y 

 

         

x

y

x

y

 
 

Tâm đối xứng là giao điểm  hai tiệm cận 
 
 

 
 

4. Haøm soá phaân thöùc 
b ' c

=
2ax + bx + cy

x + '
= p x + q +  

b c
r

'x + '
 

x

y

x

y

x

y
x

y
(prb’ ≠ 0) 

© nhận  Oy 
làm trục 

• Taäp xaùc ñònh R \ { - c’/b’} 

• y’ = 
2

2

ab 'x 2ac'x bc' b ' c
(b 'x c')
+ + −

+
= 2

g(x)
(b 'x c')+

   đối xứng 

 Neáu g(x) VN :y ñoàng bieán khi ab’ > 0 hay 
nghòch bieán neáu ab’ < 0 treân töøng k xaùc ñònh.  

 Neáu g(x) coù 2 nghieäm : y coù 2 cöïc trò.  
• TCÑ:  x = - c’/b’, TC X : y = px + q  
• Ñoà thò laø hyperbol xieân goùc coù taâïm ñoái xöùng laø giao 

ñieåm cuûa hai tieäm caän 
• BBT ( trường hợp có 2 cực trị và p > 0) 

x     - oo          x1         - c’/b’         x2         + oo 

y’               +    0     -              -      0      + 

y    
 
Tâm đối xứng là giao điểm  hai tiệm cận 

( C) nhaän 
 ñieåm uoán laøm 
taâm ñoái xöùng 

x

y

x

y

 
 

7. Moät soá baøi toaùn veà KSHS 
7.1.Giao ñieåm cuûa hai  ñoà thò 
Cho (C1) y = f(x) vaø(C2) y = g(x) . Heä pt toïa ñoä giao ñieåm : 

f(x) g(x) (1) : phöông trình hoaønh ñoä giao ñieåm
y f(x)
⎧ =
⎨

=⎩
 

Soá nghieäm cuûa  (1) laø soá giao ñieåm cuûa (C1) vaø (C2

7.2. Phöông trình tieáp tuyeán 
Phöông trình tieáp tuyeán vôùi ñoà thò (C ) cuûa haøm soá y = f(x) 
taïi ñieåm M(x0; f(x0) thuoäc (C ) laø : y – y0 = f’(x0) (x – x0) 
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7.3. Ñieàu kieän tieáp xuùc cuûa hai ñöôøng cong 

f(x)
Ñònh lí : (C1) vaø (C2) tieáp xuùc  heä 

g(x) (1)
f '(x) g '(x)

=⎧
⎨ =⎩

coù no. 

Neáu (1) laø pt baäc 2 thì ñktx laø Δ = 0.   
Aùp duïng : Vieát phöông trình tieáp tuyeán  cuûa (C) : y = f( x) 
bieát d qua ñieåm A. 

 Böôùc 1: Pt d qua A coù daïng y = k (x – xA) + yA 

 Böôùc 2 : d tieáp xuùc (C)  A Af(x) k(x x ) y (1)
f '(x) k (2)

= − +⎧
⎨ =⎩

 

 Theá k töø (2) vaøo (1), ta ñöôïc pt tính hoaønh ñoä tieáp ñieåm  
 Giaûi ñeå tìm x , theá vaøo (2), ñöôïc k => pt cuûa d. 

 
7.4. Hoï ñoà thò qua caùc ñieåm coá ñònh . 
Cho hoï ñoà thò (Cm) : y = f(x) phuïthuoäc tham soá m. 

∈ M(x0; y0) (Cm)  y0 = f(x0)  (*) 
   Bieàn ñoåi (*) veà daïng Am + B = 0 (1) hay Am2 + 

Bm + C = 0 (2) 
 (Cm) qua ñ coá ñònh thoaû A = B = 0 (A = B = C = 0) 

 
7.5. Tìm tập hợp những điểm M thỏa một tính chất nào 
đó. 

 Tìm ñieàu kieän m ∈K ñeå ñieåm M toàn taïi. 
 Tìm hoaønh độ x theo tham soá m vaø tung ñoä y theo x 

vaø m : y = f(x, m)  
 Tính m theo x vaø theá vaøo y = f(x, m) ta ñöôïc y = 

g(x ). 
 Giaûi ñieàu kieän m ∈ K thaønh ñieàu kieän cuûa x D . 

Keát luaän : taäp hôïp laø ñoà thò haøm soá y = g(x) vôùi x 
∈D.   

∈

OÂN  ÑAÏO HAØM  
1. Ñaïo haøm cuûa haøm soá y = f ( x ) taïi ñieåm xo : 

            
0 0

( ) ( )'( ) lim lim o o
o x x

f x x f xyf x
x xΔ → Δ →

+ Δ −Δ
= =

Δ Δ
 

2.. YÙ nghóa hình hoïc cuûa ñaïo haøm :                                                                                              
Ñònh lyù : Ñaïo haøm cuûa haøm soá taïi ñieåm xo laø heä soá goùc cuûa 
tieáp tuyeán vôùi ñoà thò ( C ) taïi ñieåm Mo( xo , f(xo)) thuoäc ( C ) 
  
• Phöông trình cuûa tieáp tuyeán vôùi ( C ) taïi Mo ( xo , yo)  thuoäc        
( C)  laø :     y  = f’( xo) ( x – xo) + f(x0)  . 
 

 
3 . Caùc quy taéc tính ñaïo haøm  
 
  (u + v – w)’ = u’ + v’ – w’  ; (uv)’ = u’v + uv’ 
  (ku)’ = k.u’    ;  (un)’ = nun – 1. u’                  

 2 2

' ' '' ; '− −⎛ ⎞ ⎛ ⎞= =⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

u u v uv k kv
v v v v

 

( )( ) [ ]' ' . '( )=⎡ ⎤⎣ ⎦f u x f u u x  

 
4. Baûng coâng thöùc ñaïo haøm.  
 

(C’) = 0 (a x + b)’ = a 
(x n ) = nxn - 1 (un)’ = nun – 1. u’ 

1( x)'
2 x

=  ( ) u'u '
2 u

=  

2
1 1'
x x

⎛ ⎞ = −⎜ ⎟
⎝ ⎠

 2
1 u''
u u

⎛ ⎞ = −⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

(sinx)’ = cosx (sinu)’ = u’.cosu 
(cosx)’ = - sinx (cosu)’ = - u’.sinu 

(tanx)’ = 2

1
cos x

  = 1 + tan2x (tanu)’ = 2

'
cos

u
u

 

= (1 + tann2).  u’ 

(cotx)’ = 2

1
sin x

−  

= -(1 + cot2x) 
 

(cotgu)’ = 2

'
sin

−
u

u
 

= -(1+ cot2u ). u’ 

 
 
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 

 
Ch 2. Haøm soá luõy thöøa, muõ, loâgarit ương 

 
1. Luõy thöøa với soá muõ höõu tæ  
Với a ∈ R+ vaø soá höõu tæ r = m/n (toái giaûn)  trong ñoù m ∈ Z , 

n∈N*  , ta ñịnh nghĩa : ar = 
m

mnna a=  
  Luõy thöøa với soá muõ voâ tæ 
a) Ñịnh nghĩa . Cho soá voâ tæ α = , theá thì 

 

nn
lim r
→+∞

nr

n
a lim aα

→+∞
=

b) Tính chất . Cho a, b > 0 , ,α β  ∈ R , ta coù :  

• 
aa .a a ; a
a

α
α β α+β α−β

β= =  

• 
a a(ab) a b ;
b b

α α
α α β

β

⎛ ⎞= =⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

• a 0 ; (a ) aα α β αβ> =  

• Neáu a > 1 : a aα β α β> <=> >  

• Neáu 0 < a < 1 : a aα β α β> <=> <  
 
2. Haøm soá luõy thöøa y = xα   

• Ñaïo haøm : Vôùi moïi x > 0 vaø (x )’ =  xα α α  - 1 
Toàng quaùt : (uα )’ = α  uα  - 1u’ 

Khaûo saùt y = xα   treân (0 ; + ∞ ) 
 
 

a) α  > 0 : 
• Haøm soá luoân ñoàng 

bieán töø 0 ñến  + 
∞ . 

• Khoâng coù tiệm cận  
Ñoàø thò luoân qua ñieåm 
(1 ; 1) . 
 

 

 

y α  > 1
α  = 1 

0 < α  < 1 
1

x 1
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α  < 0  
• Haøm soá luoân nghòch 

bieán töø +∞  ñeán 0. 
• Tc ngang Ox , tc ñöùng 

Oy 
• Ñoàø thò luoân qua ñieåm 

(1;1) 
 
3. Loâgarit           
• Ñịnh nghĩa loâgarit  

α     = loga b   
aα  = b  (a , b > 0 , a ≠ 1) 
   (a : cô soá , b ñoái soá) 
• Tính chất  

     a, b > 0 , a ≠ 1 : ∀
a

a a

log b
a

log 1 0 ; log a 1

a b ; log a ( R)α
α

= =

= = α ∈α
 

• Quy taéc tính loâgarit  
∀    Ñònh lí 1 :  a, b1, b2 > 0 vaø a ≠ 1 : 

   

α

= + = −

= α ∀α∈

1
a 1 2 a 1 a 2 a a 1 a 2

2

a a

b
log b b log b log b ; log log b log b ;

b

log b log b ( R)
 

Ñaëc bieät: a a
1log log b
b
= −  ;  n m

a a
mlog b log b
n

=   

• Coâng thöùc ñoåi cô soá  

c
a

c

log b
log b

log a
=   ; aa

1log b log bα =
α

; a
b

1log b
log a

=  

 
4. Haøm soá muõ y = ax  ( a > 0 , ≠ 1).õ 
• Haøm soá y = ex coù ñaïo haøm laø y’= ex ,  x. 

∀
∀

• Haøm soá y = ax  coù ñaïo haøm laø y’= ax lna ,  x. 

     Tổng quaùt : (eu)’ = eu.u’ ; (au)’= au.lna.u’ 
 Coù taäp xaùc ñònh laø R. 
 Ñaïo haøm : y’ = ax lna , suy ra :  

  *  a > 1 : ñoàng bieán töø ( -oo; + oo) ñeán (0 ; + oo). 
 *  0 < a < 1:  nghòch bieán töø ( -oo; + oo) ñeán (+ oo ; 0). 
 

  

  
  

  
  
  
  

  
5. Haøm soá loâgarit   y =  ( a > 0 , ≠ 1) 5. Haøm soá loâgarit   y =  ( a > 0 , ≠ 1) alog x

* Haøm soá y = lnx coù ñaïo haøm laø y’=  , * Haøm soá y = lnx coù ñaïo haøm laø y’=  , 1/ x
alog x

1/ x ∀  x > 0. 

* Haøm soá y = alog x   coù ñaïo haøm  y’= 1
x ln a

,∀ x > 0  

Toång quaùt : (ln|u||)’ = u’/u ; (loga|u|)’ = u’/(ulna) ; ∀ u ≠ 0 
 

 Coù taäp xaùc ñònh laø (0 ; + ∞  ). 
 Ñaïo haøm y’ = 1/(xlna) , suy ra : 

*  a > 1 :  ñoàng bieán töø  (0 ; + ∞ ) ñeán (- oo ; + oo). 
        *  0 < a < 1 : nghòch bieán töø  (0 ; + ∞ )  ñeán (+ oo ; - oo) 

6. Phöông trình muõ 

Daïng 1    ax = b (a > 0 , ≠ 1)  
a

b 0
x =  log b
>⎧

⎨
⎩

 

 u(x) v(x)a a u(x) v= <=> = (x)    với a > 0 , ≠ 1 
)Daïng 2 : Ñöa veà  daïng :   ( a, b > 0 , ≠ 1) u(x) v(xa b=

Laáy loâgarit côù soá a hai veá : u(x) = v(x). logab  
Daïng 3 :  Baèng caùch ñöa veà cuøng một cô soá roài ñặt aån soá 
phuï ñeå ñöôïc phương trình baäc 2, 3 theo aån soá phuï . 
Daïng 4 : Söû duïng chieàu bieán thieân ñeå giaûi pt f(x) = 0   

• Tìm một nghiệm x0 baèng pheùp thöû  f(x0) = 0  
• Nếu f(x) luoân ñoàng bieán hay luoân nghòch bieán thì x0 

laø nghiệm duy nhaát. 
 

 
7. Phương trình  loâgarit 
Daïng 1: Phương trình  daïng cô baûn : 

 a b

0 a 1
log u(x) b

u(x) a

< ≠⎧⎪= <=> ⎨
=⎪⎩

 

  a a

0 a 1
log u(x) log v(x) u(x) 0 (hay v(x) 0)

u(x) v(x)

< ≠⎧
⎪= <=> > >⎨
⎪ =⎩

 

 
Daïng 2 : Trong trường hợp tổng quaùt ta ñöa phương trình veà 
daïng cô baûn theo caùc böôùc sau : 

 Ñặt ñiều kiện cho caùc cô soá ( > 0 , ≠ 1) , ñoái soá ( > 
0). 

 Ñöa caùc bieåu thöùc veà cuøng cô soá  vaø duøng quy taéc 
tính toaùn ñeå biến ñổi phương trình veà daïng cô baûn 

a alog u(x) log v(x)=  
 Giaûi phương trình u(x) = v(x) roài choïn nghiệm thoûa 

ñiều kiện ñaõ neâu. 
Daïng 3: Ñöa p trình veà daïng baäc 2, 3 qua pheùp ñặt aån soá 
phuï  
Daïng 4 : Söû duïng chieàu bieán thieân ñeå giaûi pt f(x) = 0  
8. Heä phương trình muõ – loâgarit  
Nhaéc laïi caùc phưong phaùp giaûi heä ñaû bieát : 

• Phưong phaùp theá  
• Phưong phaùp coäng  
• Phưong phaùp ñặt  aån soá phuï ñeå biến ñổi heä veà caùc 

daïng quen thuoäc nhö heä baäc nhaát , heä ñoái xöùng. . . 
9. Baát  phương trình muõ   
1) Baát phương trình muõ cô baûn . 

af(x) > ag(x)  
a 1 0 a 1

hay
f(x) g(x) f(x) g(x)
> < <⎧ ⎧

⎨ ⎨> <⎩ ⎩
 

2) Tương tự nhö ñối với phương trình muõ , ta coù theå biến ñổi 
baát phương trình veà daïng cô baûn  baèng caùch söû duïng caùc 
phưong phaùp :  

• loâgarit hoùa hai veá  
• ñặt aån soá phuï 

3) Duøng phưong phaùp khaûo saùt haøm soá :  
• Nếu f laø haøm soá ñoàng bieán treân K thì  x∀ 1, x2 ∈ K:   
  f(x1) < f(x2)  x1 < x2  
• Nếu f laø haøm soá nghòch bieán treân K thì  x∀ 1, x2 ∈ 

K : f(x1) < f(x2)  x1 > x2  

1

1

x

y

O

α < 0 

x

yy

x

a <1 a >1

1
x

y

x

ya <1 a >1

1 1
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10. Baát  phương trình loâgarit    
1) Baát phương trình loâgarit  cô baûn . 

• logaf(x) >  b   
b b

a 1 0 a 1
hay

f(x) a 0 f(x) a

> < <⎧ ⎧⎪ ⎪
⎨ ⎨

> < <⎪ ⎪⎩ ⎩

• Ñaëc bieät logaf(x) > 0 
a 1 0

 
a 1

hay
f(x) 1 0 f(x) 1
> < <⎧ ⎧

⎨ ⎨> < <⎩ ⎩

•  logaf(x)  >   loga g(x)  
a 1 0 a 1

hay
f(x) g(x) 0 0 f(x) g(x)
> < <⎧ ⎧

⎨ ⎨> > < <⎩ ⎩
 

 

2) Ñaët aån phuï 

3) Duøng phöông phaùp khaûo saùt nhö ñoái vôùi phöông trình muõ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
Ch 3. Nguyeân haøm vaø tích phaân ương 

 
§1.Nguyeân haøm . 
I.Ñònh nghóa. Haøm soá F(x) laø moät nguyeân haøm cuûa haøm soá 
f(x) treân khoaûng (a;b)  F’(x) = f(x) vôùi moïi x thuoäc 
khoaûng (a;b) 
II. Ñònh lyù1.  F(x) vaø G(x) laø nguyeân haøm cuûa haøm soá f(x) 

    G(x) = F(x) + C  ( C laø moät haèng soá )  
Taäp hôïp taát caû caùc nguyeân haøm   F(x) + C kí hieäu ( )f x dx∫  

III. Tính chaát cuûa nguyeân haøm . 
1 .      ( ) ( )( ) ' ( ) ; ( ) ' ( ) .= = +∫ ∫f x f x f x dx f x C  

2 .         ( k laø moät haèng soá ) ( ) ( )=∫ ∫kf x dx k f x dx

3 .      [ ]( ) ( ) ( ) ( )± = ±∫ ∫ ∫f x g x dx f x dx g x dx  

IV. Ñònh lyù 3. Moïi haøm soá f(x) lieân tuïc treân moät khoaûng  

ñeàu coù coù nguyeân haøm treân khoaûng ñoù.  

V. Baûng nguyeân haøm cuûa moät soá haøm soá sô caáp . 
 

VI. Phöông phaùp tìn nguyeân haøm  II.  nguyeân1. PhöôPhöông phaùp tính n
1. Phöông phaùp nguyeân haøm töøng phaàn  
Ñònh lyù 1 : ( ) '( ) ( ). ( ) '( ) ( )= −∫ ∫u x v x dx u x v x u x v x dx  

 hay  .= −∫ ∫udv u v vdu         

 

 
2. Phöông phaùp ñoåi bieán soá . 
Ñònh lyù 2 : ( ( )) '( ) ( ( ))= +∫ f u x u x dx F u x C  

  
Aùp duïng:  

                   
n 1

n (ax b)(ax b) dx C (n 1)
a

++
+ = + ≠ −∫  

          
1 1 ln | ax b | C

ax b a
= + +

+∫ ax b ax b1e dx e
a

+ +=∫ C+         

1cos(ax b)dx sin(ax b) C
a

                        + = +∫ +  . . . 

2. Tích phaân . 
I. Ñònh nghóa tích phaân . F(x) laø moät nguyeân haøm cuûa f(x) 
treân ñoïan [a,b] . Hieäu soá F(b) – F(a) ñöôïc goïi laø tích phaân 

aùc ñònh treân ñoaïn [a.b] cuûa f(x)), kyù hieäu  ( )
b

a

f x dx∫  hay  

( ) b

a
F x   ñeå chæ hieäu soá F(b) – F(a). 

II. Tính chaát cuûa tích phaân . 

1 :  ( k laø moät haèng soá). ( ) ( )=∫ ∫
b b

a a

kf x dx k f x dx

2 : ∫[ ( ) ( )] ( ) ( )± = ±∫ ∫
b b b

a a a

f x g x dx f x dx g x dx . 

3 : ( ) ( ) ( )= +∫ ∫ ∫
b c b

a a c

f x dx f x dx f x dx . ( a < c < b ) 

4. Neáu haøm soá f(x) khoâng aâm treân ñoaïn [a,b] vaø lieân tuïc treân 

ñoaïn naøy thì :         . ( ) 0
b

a

f x dx ≥∫
III.Phöông phaùp tính tích phaân. 
1.Phöông phaùp  tích phaân töøng phaàn . 

Ñònh lyù 1 : ( ) '( ) ( ) '( ) '( ) ( )= −∫ ∫
b b

b

a
a a

u x v x dx u x v x u x v x dx . Hay 

= −∫ ∫
b b

b

a
a a

udv uv vdu . 

2. Phöông phaùp ñoåi bieán soá . 

Daïng 1:            
( )

( )

( ( )). '( ) ( )=∫ ∫
u bb

a u a

f u x u x dx f u du  

0 =∫ dx C  = +∫ dx x C  
11 ( 1)

1
α α α

α
+= + ≠ −

+∫ x dx x C  1cos sinkxdx kx C
k

= +∫  

1 1 lndx x C
kx k

= +∫  1sin coskxdx kx C
k

= − +∫
 

1k x kxe dx e C
k

= +∫  2

1 1 tan
cos

dx kx C
kkx

= +∫
 

( 0; 1)
ln

kx
kx aa dx C a a

k a
= + > ≠∫ 2

1 1 cot
sin

dx kx C
kkx

= − +∫
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Daïng 2 .Neáu )(x tϕ= , ( ) ; ( )a bϕ α ϕ β= =  thì: 

              ( ) [ ( )]. '( )
β

α

ϕ ϕ=∫ ∫
b

a

f x dx f t t dt . 

3 . ÖÙng duïng cuûa tích phaân trong hình hoïc. 
I. Tính dieän tích . 
a. Dieän tích hình thang cong haïn ñònh bôûi (C) y = f(x) , truïc 
Ox , hai ñöôøng thaúng x = a ; x = b cho bôûi : 
          

 

( ) ( )
b

a

S f x dx a b= <∫ . 

 
 
 
Ñaëc bieät : Dieän tích giôùi haïn bôûi (C) y = f(x ) vaø truïc hoaønh 
laø 

l
, trong ñoù n, l laàn löôït laø nghieäm nhoû nhaát vaø 

lôùn nhaát  cuûa phöông trình hoaønh ñoä giao ñieåm : f(x )  = 0  
n
| f(x) | dx∫

 b. Dieän tích hình phaúng giôùi haïn bôûi hai ñöôøng cong  y = 
f1(x) ; y = f2(x)  

              1 2( ) ( ) ( )= − < l∫
n

S f x f x dx n
l

. 

trong ñoù n, l laàn löôït laø nghieäm nhoû nhaát vaø lôùn nhaát  cuûa 
phöông trình hoaønh ñoä giao ñieåm : f(x ) – g(x ) = 0  
 
II. Tính theå tích khoái troøn xoay .                                                      

a. Khi quay hình phaúng 
y f(x)

)  quanh truïc O x  ta 

ñöôïc khoái coù theå tích laø V

                             

y 0 (truïc Ox
x a ; x b

=⎧
⎪ =⎨
⎪ = =⎩

x cho bôûi coâng thöùc :             
 

                               [ ]2( )
b

x
a

V f x dxπ= ∫ . 

b. Coâng thöùc töông töï khi cho moät hình phaúng 

)  quay quanh truïc Oy. 
x f(y)
x 0 truïc Oy
y a ; y b

=⎧
⎪ =⎨
⎪ = =⎩

                                [ ]2( )= ∫
b

y
a

V g y dyπ .       

 
Chöông 4. Soá phöùc 

1. Soá i . Caên baäc hai cuûa soá thöïc aâm . 
* Soá i laø soá thoûa  i2 = -1 .  
*. Caên baäc hai cuûa soá aâm  A laø i A± −  
2. Daïng ñaïi soá cuûa soá phöùc . 
* Taäp hôïp caùc soá phöùc laø C : 

                        { }2/ , ; 1C z a bi a b R i= = + ∈ = −  

a ñöôïc goïi laø phaàn thöïc cuûa z ; b ñöôïc goïi laø phaàn aûo cuûa z . 

*                              
'

' '
'

=⎧
+ = + ⇔ ⎨ =⎩

a a
a bi a b i

b b
  

* Bieåu dieãn hình hoïc cuûa soá phöùc . 
Ñieåm M(a,b) trong heä truïc Oxy ñöôïc goïi laø ñieåm bieåu dieãn 
cuûa soá phöùc z = a + bi . 

Ñoä daøi cuûa vectô OM  ñöôïc goïi laø moâñun cuûa soá phöùc z vaø 

kyù hieäu laø z  . 2 2= + = = +z OM hay a bi OM a b  

* Soá phöùc lieân hôïp . 

 Soá phöùc z =  a – bi ñöôïc goïi laø soá phöùc lieân hôïp cuûa z = a 
+ bi 
Ta coù caùc tính chaát sau : 

                • = • =z z z z  

Trong maët phaúng phöùc , caùc ñieåm bieåu dieãn cuûa z vaø z  ñoái 
xöùng nhau qua truïc Ox . 
3 .  Caùc pheùp toaùn treân soá phöùc  
I. Pheùp coäïng – Pheùp tröø . 
             (a + bi) + (c + di) = (a + c) + (b + d)i 
             (a + bi) – (c + di) = (a – c) – (b – d)i 
II. Pheùp nhaân .  
                    (a + bi)(c + di) = (ac – bd) + (ad + bc) 
Chuù yù : i2 = -1  ;   i3 = i2 .i = -i  ;  i4 = i2 . i2 = (-1).(-1) = 1  v..v 
.. 
III.Toång vaø tích cuûa hai soá phöùc lieân hôïp . 

                    22 2

( ) ( ) 2

. ( )( )

+ = + + − =

= + − = + =

z z a bi a bi a

z z a bi a bi a b z
 

IV. Nghòch ñaûo cuûa soá phöùc  soá phöùc  laø 0z ≠ 1
z

 vaø  : 

                       2 2 2

1 1; −
= =

+ +
z a ib

z a ib a bz
 

V. Chia hai soá phöùc : Nhaân töû vaø maãu vôùi (a – bi) . 

.          2 2 2 2 2 2

( )( )+ + − + −
= = +

+ + + +
c di c di a bi ac bd ad bc i
a bi a b a b a b

 

S1 

S2 
a 

b 

VI. Lieân hôïp cuûa toång , hieäu , tích , thöông hai soá phöùc . 

1 2 1 2z ± = ±z z z  ;      1 2 1 2. .z z z z= ;   1 1
2

2 2

( ) ( 0)z z z
z z

= ≠  ; 

n nz (z)=  

1 2 1 2z .z z . z=   ;  n1 n1

2 2

zz
; z z

z z
= =  

4.Khai phöông vaø giaûi phöông trình baäc hai . 
I. Cho soá thöïc aâm A ( A < 0 ) . Hai caên soá baäc hai cuûa A laø :  
                  2 2[ ( ) ( ) ]i A do i A i A A± − ± − = − =  
II.Caên baäc hai cuûa soá phöùc (a + bi) laø soá phöùc (x + yi) ñònh 
bôûi : 
    

2 2 2 2

2 2 2 2

0
2 2

0
2 2

a a b a a bx iy i khi b

a a b a a bx iy i khi b

⎛ ⎞+ + − + +⎜ ⎟+ = ± + ≥
⎜ ⎟
⎝ ⎠
⎛ ⎞+ + − + +⎜ ⎟+ = ± − <
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 
III.Nghieäm cuûa phöông trình baäc hai  ax2 + bx + c = 0 cho 
bôûi coâng thöùc :    

                  ( 0)
2
bx a

a
ω− ±

= ≠ . 

ω laø moät caên baäc hai cuûa c .  2 4b aΔ = −trong ñoù 

Ñònh lyù Vi-eùt:  1 2 1 2;b cx x x x
a a

+ = − =              

 



 
5 .DAÏNG LÖÔÏNG GIAÙC CUÛA SOÁ PHÖÙC 
I. Moâñun vaø argumen cuûa soá phöùc 

M laø ñieåm bieåu dieãn cuûa soá phöùc z:  
• ñoä daøi OM  ñöôïc goïi laø moâdun cuûa soá phöùc z. 

• Goùc löôïng giaùc ϕ  = ( OMOx, ) ñöôïc goïi laø 
argumen cuûa soá phöùc z vaø kí hieäu laø arg(z) 

Argumen cuûa soá phöùc z ñöôïc xaùc ñònh sai khaùc moät boäi 
soá cuûa 2π  nhöng ta thöôøng coi arg(z) laø giaù trò khoâng 
aâm nhoû nhaát cuûa ϕ  

II. .Daïng löôïng giaùc cuûa soá phöùc 
Goïi r vaø ϕ  laø moâñun vaø argumen cuûa  z = a + bi : 

 

2 2r a b
a b     z = r(cos

cos ; sin
r r

ϕ ϕ

⎧ = +⎪
⎨

= =⎪
⎩

ϕ  + isinϕ )   

daïng löôïng giaùc cuûa soá phöùc z 
 
III.  r1(cosϕ 1+ isinϕ 1) = r2 (cosϕ 2 + isinϕ 2)                

                      1 2

1 2

r r
k2ϕ ϕ π

=⎧
⇔ ⎨ = +⎩

 

 
 
6. COÂNG THÖÙC MOA-VRÔ 
Cho  z1 = r1(cosϕ 1 + isin ϕ 1) vaø z2 = r2 (cosϕ 2 + isinϕ 2)  

• z1.z2 = r1.r2 (cos(ϕ 1 + ϕ 2) + isin(ϕ 1 + ϕ 2) 
• z1 / z2 = (r1/r2 )(cos(ϕ 1 - ϕ 2) + isin(ϕ 1 - ϕ 2) 

• . 1 1 [cos( ) sin( )]
(cos sin )

ϕ ϕ
ϕ ϕ

= − + −
+

i
r i r

 

 

• [ (cos sin )] [cos( ) sin( )]ϕ ϕ ϕ ϕ+ = +n nr i r n i n    
                                                                (Moa-vrô)  
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Vaø nhieàu ñieàu khaùc nöõa . . . 
Haõy böôùc vaøo: 

 
www.saosangsong.com.vn 

 


