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Chuong 1. Khéi da dién)

1. Kho'i da dién 18i .
Khéi da dién (H) dugc goi 1a 16i khi doan thing ndi hai
diém bat ky cda (H) ludn thude (H) .
IL. Kho'i da dién déu.
Dinh nghia : Khdi da dién déu 1a khdi da dién 15i c6 cdc
tinh chat sau :
a) MOdi mit clia né 13 mot da gidc déu p canh
b) MB>i dinh clia né 1a dinh chung ciia ding q mit
Khi d6 , khdi da dién déu nay 12 loai da dién déu loai
{p.qj.
T4t ca cdc mit clia mot khdi da dién déu 1a nhitng da gidc
déu biing nhau .

Pinh Iy : Chi ¢6 nim loai da dién déu gdm cdc loai {3,3};

{4,3} ; {3,4} ; {5,3} ; {3,5} .

Tén goi 14an lugt 1a : khdi t& dién déu ; khdi lap phuong ;
khdi bat dién déu ; khoi mudi hai mat déu ; khéi hai muoi
mit déu .

2.. KHAINIEM VE THE TICH CUA KHOI PA DIEN
I.Thé tich khdi ling tru .

Pinh ly : Thé tich khoi ling tru biing dién tich ddy B nhan
v6i chiéu cao h : .

Dic biét : Thé tich ctia khoi hinh hop chif nhit biing tich ba

kich thudc ciia n6

LT déu:
bdyla da
gidc déu

b Canh bén
vudng goc
day

* Ké B’H vudng gbc
(ABC) : B’H la dudng
cao

* Khi d6 géc B’BH la
gbc canh bén va day.
* Ké HI vudng géc
AB thi géc B’IH la
gbéc médt bén ABB’A’
va day

II. Thé tich khdi chép.
Dinh ly : Thé tich kh&i chép biing mot phan ba dién tich

) e a 1
ddy B nhan vé6i chiéucaoh : [Vgc= gBh

B i R

Hinh chép déu : 13 hinh chép c6 ddy 1a da gidc déu va
chian dudng cao 1a tAm O clia ddy. Trong hinh chép déu:

* T4t ca canh bén biing nhau va hgp véi ddy géc a. = SAO
* TAt ca mit bén biing nhau va hgp véi ddy géc B = SIO

S * K& SH vudng
g6c(ABC) : SH 1a dudng
cao

* Khi dé géc SAH 1a géc
canh bén SA va ddyABC
* Ké HI vuéng géc AB
thi géc SIH 1a géc mit
bén SAB va ddy ABC.
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|Chu'0’ng 2. Khdi tron xoay|
§1. MAT CAU
I. Miit cAu:M cS(O;R) © OM =R|
e Day cung AB=2r di qua tdim O la mdt dudng kinh
cla mit ciu.

e Mt cAu la mit tron xoay sinh bdi nita dudng tron
quay quanh dudng kinh cla n¥a dudng tron dé.
II. Giao ctia mit cAu va mit phing
Cho mit ciu S(O ;r) va mit phazlng (P).KEOH=h L
(P).

e né&uh>r: (P)khdng cit mit cau
e néuh=r:(P)ti€p xiic v6i mit cau tai H, H 12 ti&p
Nh6 :(P) ti€p xtic mit cAu S(O ;r) tai H <> OH L (P)

e néuh<r: (P)citmitciu theo
dudng tron tam H, ban kinh r ‘
Dic biét khi h = 0 thi giao tuyé&n
ctia (P) v&i mit ciu 1a dudng tron
tdm O ban kinh r, goi 1a dudng tron v
16n
Cho mit cau S(O ;r) va dudng thing A.Ké OH =d 1
(P).
e N&ud>rthi A khong cit mitcau S(O ;)
H 14 ti€p diém, dudng thing A goi la ti€p tuyé&n cla
mit ciu
e Né&ud<rthi A cdtmitciu S(O ;) tai hai difm M, N

diém va (P) 12 ti€p dién ctia mit ciu
— [r2 _ h2

I11. Giao ctia mit cAu véi dudng thing.

e Né&ud=r thi A ti€p xiic véi mit cau S(O ;r) tai H va
ddi xitng nhau qua H

Nhin xét :

a. Qua diém A < mit cdu S(O) c6 vo s6 ti€p tuyén clia (S)
nim trong ti€p dién tai A.

b. Qua mdt diém A ngoai

mit ciu S(O) c6 vo s6

ti€p tuy€n vdi mit ciu da

cho. Cic ti€p di€m thudc

mot dudng tron va cdch

déu diém A.

Mi:it ciu ngoai ti€p hinh chép déu

eTam K 14 giao di€m clia
trung tryc ctia canh bén
SA va dudng cao SO

} eBdn kinh 1a KS
e Chii y hai tam gidc dong
dang SIK va SOA

eTam K 1a giao diém ciia
phén gidc cda géc SIO va
dudng cao SO

eBdn kinh la KO

® Chd y tinh chat phan gidc
ctia tam gidc SOL.

IV. Cong thiic tinh dién tich méit cau va thé tich khoi

cau
Dién tich mit cAu ban kinhr: [S = 4rr?
Thé tich khdi cAu ban kinhr: [V = %7”3
§2. MAT TRU

1. Cho hai dudng thing A va I song song v6i nhau va
céch nhau mot khdang r .Khi quay xung quanh A
dudng thaglng 1 sinh ra mdt mit tron xoay goi la mat tru
tron xoay (hay mat tru) .

A :truc, 1: dudng sinh, r : ban kinh .

2. Hinh gi6i han b&i mit try va hai mit phing vuong géc
vdi truc goi 1a hinh try.

Khi quay hinh chit nhit OO’M’M quanh OO’ thi hai
canh OM va O’M’ s€ tao hai hinh tron ddy va MM’ tao
ra mdt xung quanh hinh try.

>
;
o

{

©

=\

3. Dién tich hinh tru va thé tich khéi tru
a. Dién tich xung quanh cta hinh try 12 gidi han cda dién
tich xung quanh hinh ling tru déu noi ti€p hinh tru d6 khi

s6 canh ddy ting 1én vo han :
Syq =27 rh|: r bdn kinh, h : chi€u cao

b. Thé tich ctia khéi tru 1a gii han ctia thé tich khdi ling
tru déu noi ti€p khoi tru d6 khi s6 canh ddy ting 1&n vo

han

4. Hinh cau va hinh tru.
Goir va hla ban kinh day va chiéu cao hinh try, R 12 bdn
kinh mit cu

e Hinh cAt ndi ti€p hinh tru: |h =2RvAR=

e Hinh cdu ngoai ti€p hinh tru: h> + 4r° = 4R?

»




§3. MAT NON
1. Cho dudng thing A valcit A tai O va khong vudng
géc A . Khi quay xung quanh A dudng thing I sinh
ra mOt mat tron xoay goi la médt nén tron xoay (hay
méit nén) .
A :tryc, 1: dudng sinh,
g6c a cialva A:nda géc dinh
2. Hinh gi6i han b&i mit nén vA mit phing vudng géc
A goi la hinh nén.
* Khi quay tam gidc vuéng SOM quanh canh géc
vudng
SO thi canh OM sé tao hinh tron ddy va SM taora
mit xung quanh cda hinh nén .
* Khai trién mat xung quanh hinh n6n quang mot
dudng
sinh ta dugc mot hinh quat tron ban kinh biang dudng
sinh hinh n6én va géc G timla ¢ .

S

r.180°
(0 =
a

3. Dién tich hinh nén va thé tich khdi nén
a. Dién tich xung quanh ctia hinh n6én 1a gidi han cda
dién tich xung quanh hinh ch6p déu noi ti€p hinh nén d6

khi s& canh ddy ting 1&én vo han :
: v bdn kinh, a : dudng sinh

b. Thé tich ciia khGi nén 1a gidi han clia thé tich khéi
chép déu noi ti€p khdi nén d6 khi s& canh ddy ting 1én vo
han

V= l7z'1'2h
3

4. Hinh c4u va hinh nén
Goir va h 12 ban kinh ddy va chiéu cao hinh try, R 13 bdn
kinh mit ciu

a. Hinh cau ni ti€p hinh nén:
R =bédn kinh dudng tron ndi ti€p tam gidc SAB =>

PsaB r+\/r2+h2
.S

£

b. Hinh cdu ngoai ti€p hinh nén:

Ké dudng kinh SS’= 2R va diing hé thitc lugng trong tam
gidc vudng SAS’ : EZ =h(2R —h)
a’ =h. 2R

3. Hinh noén (r, h) ngoai
ti€p hinh tru(x’, h’)

OM' SO' r' h-h'

_— >
OA SO r h

Chuong 3. Phuong phap toa do khong gian

§1. HE TOA PO KHONG GIAN

1. Hé truc Oxyz :

e u= x3y;2) <=> u= x.f+y.]+ zk

eM=(x;y;2) ¥

OM=xi+y.j+zk

2. Cong thic

Cho 5 = (aj, as, a3)
* b= (by, by, bs), ta c6

a =b
05.:6 < a2=b2
a, =D,

.a + 62(31 ibl,azibz,a3i‘b3)

oka = (kakapkas) v6i k 1a mot s6 thuc

. 5. va 6 véi 6¢6 cung phuong
< a; =kb] ,a2=kb2 ,a3=kb3

«/AB =(XB — XA, YB — YA, ZB — ZA)‘

e Tich vo hudng:|a .0 = a b, + a,b, + asby
eDo dai vecto : ‘a‘ =,a’ +a +a;

eKhodng cich AB = \/(XB —XA)2 +(yB _yA)2 +(ZB _ZA)2
o Go6c gitra hai vecto

ab, +a,b, +a,b,
\/af +al +a; .\/bl2 +b; +b;

cos(a,b) =

e biéu kién vudng goc : 5. L B <> ajb;+ab, +az;b3=0

3. Tich ¢6 huéng cta hai vecto
a .Pinh nghia : Cho hai vectd

U= (abc)vd V=(a’, b))
Tich c¢6 huéng ( hay tich vectd) clia hai vectd U va V la
vecto ki hiéula [U,V] hodc (UAV)cétoaddla :

[G,\?] =(bc’—b’c,ca’ —c’a, ab; - a’b).

_|flp cllc a|fa b
bv Cv’cv av’a' b'
Iy
Chi § : [, V]
[i, j1=k ;[ ], k]=0;[k,i]= ] )
\'%
b.Tinh cha't cia tich vecto : -
u

a) [G,\?]:—[g,l_j]
b) [U,v]Lu ; [U,V] LV ticla:

[.v]i=[a,0]9=0




c) u,v cling phuong < [G,G] =0
d) \[5,5]\ - 5\.\6\.5111(5,6)

¢. Ung dung cia tich c6 hudng:
¢ Dién tich hinh binh hinh ABCD i Sxpcp = ‘[AB,AD]‘

1 — ——
eDién tich tam gidc ABC 1a Sy= 5‘[AB, AC]‘

ea,bwac ddng phing < [5.,5].6=0
e Thé tich kh&i hop ABCD.A’B’C’D’
12\1 VABCD.A’B’C’D’ = [AB, AD].AA'

° VABCD = 1/6 [A_B.,A_C]H:)
4. Phuong trinh miit cAu

a. Trong khong gian Oxyz , phuong trinh mit cAu tAm
I(a;b;c) ban kinh R cé phuong trinh 13 ;
(x-a)+y-b’+@-c’=R]

b. Trong khdng gian Oxyz moi phudng trinh :
|x2+y2+22—2ax—2by—2cz+d=O|v6i a?+b*+c?—d>
0 1a phuong trinh mét cau*taimI(a;b;c),

*ban kinh R =
\/a2 +b% +c?-d

§2. PHUONG TRINH MAT PHANG
1. Vectd phép tuyén ctia mat phang 1 vecto n# 0 cé
gid vudng géc v&i mét phdng (o) .

e Quytic:N&u a va b c6 gid song song hodc nim
trong mat phang (o ) thi n = [5 , b 114 mét vecto
phép tuyén cla ().

2.. Cho mat phéng (o ) qua My(Xo ; Yo ; Zo) va c6 vecto
phép tuy&n n = (A ;B; C), thé thi :
IM(x3y372) € (0.) € A(x—xg) + B(y — yo) + C(z - 2)) = 0)

@ Ax+By+Cz+D=0(1)(v6i A>+B*+C*#0)

(1) 1a phwong trinh téng quat cla mét phang .

e Matphdng Ax +By+Cz+D=0 L n =(A;B;0)

e Phuwong trinh mat phang
qua M (X(:y:2) I
VTPT n (A;B;C)

A(x = xo) + B(y - yo) + C(z - 20) =

3. Cac trwong hop riéng.
e (a)quagdcO
& (a):Ax+By+Cz=0
e () //Ox&® (a):By+Cz+D=0
e (o) LOx® (a):Ax+D=0
e (a)quaA(@;0;0),B(0;b;0),C0;0;¢0)

<2:>(0L):£+X+£:l
a b ¢
3.. Vi tri tuong ddi giita 2 mat phiing .
Cho(at): Ax+By+Cz+D=0va
(a’): A’x+By+Cz+D =0
l.(a),(ax Hcitnhau® A:B:C# A :B :C
2.(a) /I (a )<= ﬁzgzgig

A" B' C' D'
3.(a ), (a °)trung nhau & AZEZEZB

A" B'" C' D

2.(a0) L (B)® AA’+BB’+CC =0

7

4. Khoang céch tir diém M(xo ; yo ; Zo)

dén mé&t phang (o ): M
dM, (o )) =MH

|Ax0 +By, +Cz, + D|

JVA? +B? +C?

§3. PUONG THANG TRONG KHONG GIAN

1. Pinhli : A 1a dwdng théng qua My(Xg ; Yo ; Zp) va c6

vecto chi phwong u= (a;b;c) ,thé thi:

X=X, +at
M(x;y;z) € A & Jy—y 4+bt @ +b°+¢" # 0)

z=12,+ct

phwrong trinh tham s8 cla dwong

thdng A
. )
X=X _Y=¥o _Z277%
a 4, a,

phwong trinh chinh tic cla
A.

2. Vi tri tuong ddi cta 2 dwong thang

Cho dwdng thang A | qua MIEXI Yi3%) va
VTCP a
A,: qua M, (X, Y, 52,)
VTCP b

Tinh toa d6 vecto M|M,

ey

e a,bva MM, cing phwong & Ajva A, tring

nhau

e a,b cung phwong va khong cing phwong MM,

< Ajva A,song song
. [5, B]. MM, = 0& Ayva A,cdtnhau

. [;1, B]. MM, #0 ¢ Ayva A,chéonhau
Ngoai phwong phap vecto , ta c¢6 thé gidi vi tri tuong ddi
clia 2 dwdng thang bing phwong phap dai s6 1a giai he
phwong trinh tham s6 cla chidng. Khi do6 :

e A/l A, & 2vectd chi phwong ciing phwong

va hé vo nghiém

e A, vd Aj,chéonhau < 2 vectd chi phwong
khong cung phwong va hé vo nghiém

e A;,A;cdtnhau <> hé c6 nghiém duy nhat

e A, A,trung nhau & hé cé vo s6 nghiém




o
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3. Vi tri tuong ddi clla dwdng thang va mat phang .
Cho métphéng(oc) :Ax+By+Cz+D=0 (1); vecto
phép tuyén n = (A ; B; C)

X=X,+a;t

va dwdng thang d : y =y, +at (2) qua M(X¢ ; yo ; Zo) va

z=27,+at
vecto chi phwong a=(a; ;a,;a;z)
Thé (1) vao (2) ta duge phwong trinh tinh tham s6 t Gng v&i
giao di€m cla (o) vad.
e (o) vadcdtnhau < phwong trinh 4n t c6 nghiém

duy nhat

e (o) vadsongsong ¢ phwong trinh 4nt vo
nghiém

e (a)chtta d ¢ phwong trinh 4n t c6 vo s
nghiém

Ngoai phwong phap dai s6 , ta c6 thé gidi bing phwong
phap vecto nhu sau:

1

(o) cdtd
)

(a ) chira

4. Khoang céch :

M a
~—

D 4

CZDII

(a)//d¢>{n a=0

Mg (o)

d© n.a=0
Me(oc)

a.Cho A qua A va ¢6 vectd chi

phuong ;l thi :

dM, A )=MH =

I[AM,a]l

lal

b.ChoA:{

quaA'
VTCP a'

qua A
VTCP a

[[a
I

[imalAA

[a,a]l

Chii ¥ : N&u goi &

la mat

phing qua A’ va song

song véi A thi:

.a #O(n va a khong vudng géc

o

A
A
Al
M
"5
A

d(A, A 9=AH=

d(A, a )

v4i A 1a diém bat ki cla a.

* 69 bai hoc vdi hon
100 chiéu thic giai

lInh\mm"‘ AvC, WO
Al it ACC Ny fh Vit
- = = ~ ” . I\ .
* 47 goi bai tap vai

1000 céu hoi da dang

* 23 bd trdc nghiém
1500 cau bién hoa
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