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CHÖÔNG II.  ÑÖÔØNG THAÚNG VAØ MAËT PHAÚNG TRONG KHOÂNG GIAN 
QUAN HEÄ SONG SONG 

§1. Ñaïi cöông veà ñöôøng thaúng vaø maët phaúng 

A.Toùm taét giaùo khoa 

2. Môû ñaàu veà hình hoïc khoâng gian 
Hình hoïc khoâng gian laø moân hoïc nghieân cöùu caùc tính chaát cuûa nhöõng hình coù theå khoâng cuøng naèm trong 
moät maët phaúng . 
Ñoái töôïng cô baûn cuûa hình hoïc khoâng gian laø :ñieåm ,ñöôøng thaúng ,maët phaúng 

a

P

A

 
Ñieåm A thuoäc mp(P) : A ∈  mp(P) 
Ñieåm A khoâng thuoäc mp(P) : A ∉mp(P) 
2. Caùc tính chaát thöøa nhaän cuûa hình hoïc khoâng gian 
Tính chaát thöøa nhaän 1 : 
Coù moät vaø chæ moät ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm phaân bieät cho tröôùc 
Tính chaát thöøa nhaän 2 : 
Coù moät vaø chæ moät maët phaúng ñi qua ba ñieåm khoâng thaúng haøng cho tröôùc 
Tính chaát thöøa nhaän 3 : 
Toàn taïi boán ñieåm khoâng cuøng naèm treân moät maët phaúng 
Tính chaát thöøa nhaän 4 : 
Neáu hai maët phaúng phaân bieät coù moät ñieåm chung thì chuùng coù moät ñöôøng thaúng chung duy nhaát chöùa taát 
caû caùc ñieåm chung cuûa hai maët phaúng ñoù,đñường 
thaúng naøy goïi laø giao tuyeán cuûa hai maët phaúng 
Tính chaát thöøa nhaän 5 : 
Treân moãi maët phaúng ,caùc keát quaû ñaõ bieát trong hình hoïc phaúng ñeàu ñuùng 
Ñònh lí : 
Neáu moät ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm phaân bieät cuûa moät maët phaúng thì moïi ñieåm cuûa ñöôøng thaúng ñeàu 
naèm treân maët phaúng ñoù 
3. Ñieàu kieän xaùc ñònh maët phaúng 
a) Moät maët phaúng ñöôïc xaùc ñònh neáu bieát noù ñi qua ba ñieåm khoâng thaúng haøng 
b) Moät maët phaúng ñöôïc xaùc ñònh neáu bieát noù ñi qua moät ñöôøng thaúng vaø moät ñieåm khoâng thuoäc ñöôøng 
thaúng ñoù 
c) Moät maët phaúng ñöôïc xaùc ñònh neáu bieát noù ñi qua hai ñöôøng thaúng caét nhau 

b
AA

O aaC
B PPP  

4. Hình choùp vaø hình töù dieän 
Hình choùp : Cho ña giaùc phaúng A1A2 . . .An vaø moät ñieåm S khoâng thuoäc maët phaúng ña giaùc. 
Hình goàm n tam giaùc SA1A2 , . . . , SAnA1 vaø ña giaùc phaúng A1A2 . . An goïi laø hình choùp vaø ñöôïc kí hieäu 
S.A1A2. . .An  

• S laø ñænh . Ña giaùc A1A2 . . An laø maët ñaùy. Caùc caïnh cuûa maët ñaùy laø caïnh ñaùy 
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• Caùc ñoaïn thaúng SA1, SA2 , . . ,SAn laø caïnh beân  
• Caùc tam giaùc SA1A2 , . . . , SAnA1 laø maët beân 

S S
S

A 5
A D A 1A A 4

B
C A 2C B A 3   

      Hình choùp tam giaùc          Hình choùp töù giaùc    Hình choùp nguõ giaùc  
 
Hình töù dieän : Cho boán ñieåm A,B,C,D khoâng ñoàng phaúng.Hình goàm boán tam giaùc ABC,ACD,ABD vaø 
BCD goïi laø hình töù dieän hay töù dieän kí hieäu ABCD. 

• Töù dieän coù theå coi laø hình choùp tam giaùc baèng boán caùch,maët naøo cuõng coù theå laø maët ñaùy 
• Töù dieän coù boán maët laø nhöõng tam giaùc ñeàu goïi laø töù dieän ñeàu 

B.Giaûi toaùn 

Daïng 1 : Xaùc ñònh maët phaúng :duøng 3 ñieàu kieän xaùc ñònh maët phaúng  
  Ví duï 1: Cho 4 ñieåm A,B,C,D khoâng ñoàng phaúng. Chöùng minh 3 trong 4 ñieàm naøy khoâng thaúng haøng 
 
Giaûi  
Neáu 3 trong 4 ñieåm chaúng haïn A,B,C  thaúng haøng thì ñieåm D vaø ñöôøng thaúngABC xaùc ñònh moät maët  
phaúng ,ñieàu naøy traùi vôùi giaû thieát 4 ñieåm A,B,C vaø D khoâng ñoàng phaúng 

  Ví duï 2 : Cho ba ñuôøng thaúng a,b,c khoâng ñoàng phaúng vaø caét nhau töøng ñoâi moät .Chöùng minh chuùng  
  ñoàng qui. 
 
Giaûi 
Goïi O laø giao ñieåm cuûa hai ñöôøng thaúng a vaø b .Ñöôøng thaúng c phaûi qua O vì neáu c khoâng qua O thì c caét 
a tai A khaùc O vaø caét b taïi B khaùc O do ñoù c naèm trong mp(a,b)vì c coù hai ñieåm A vaø B thuoäc  
mp(a,b).Ñieàu naøy traùi vôùi giaû thieát a,b,c khoâng ñoàng phaúng. 

a 
b

Daïng 2 : Xaùc ñònh giao tuyeán cuûa hai maët phaúng  
 Ta tìm hai ñieåm chung A, B. Giao tuyeán laø ñöôøng thaúng AB. 

 Ñeå tìm ñieåm chung cuûa A cuûa , ta choïn moät ñöôøng thaúng a cuûa 
vaø moät ñöôøng thaúng b cuûa sao cho a vaø b caét nhau taïi A. 

vaøα β
α β

      (Ñieàu kieän caàn laø a vaø b cuøng naèm trong moät maët phaúng thöù ba) 
 

 

 

 



Chöông 2. Ñöôøng thaúng vaø maët phaúng . Quan heä song song   

www.saosangsong.com.vn 

6

 

  Ví duï 3 : Cho hình choùp S.ABCD trong ñoù ñaùy ABCD laø töù giaùc coù caùc caëp  
  caïnh ñoái khoâng song song    
  Tìm giao tuyeán cuûa : 

a) Hai maët phaúng (SAC) vaø (SBD) 
b) Hai maët phaúng (SAB) vaø (SCD) 
c) Hai maët phaúng  (MBC ) vaø (SAN) vôùi M laø trung ñieåm cuûa SA vaø N laø trung ñieåm cuûa BC. 

 
Giaûi 
a) Goïi O laø giao ñieåm cuûa hai ñöôøng cheùo AC vaø BD cuûa maët ñaùy ABCD thì : 

O thuoäc AC neân O thuoäc mp(SAC) 
O thuoäc BD neân O thuoäc mp(SAD) 
Do ñoù hai maët phaúng (SAC) vaø (SBD) coù hai ñieåm chung S vaø O  
Vaäy SO = (SAC) (SBD) ∩

b) Theo giaû thieát hai caïnh ñoái AB vaø CD caét nhau taïi E .Do ñoù hai maët phaúng (SAB) vaø (SCD) coù hai 
ñieåm chung S vaø E 
Vaäy SE = (SAB) ∩ (SCD) 

c) M laø trung ñieåm cuûa SA neân M ∈  mp(SAN) vaø M∈mp(MBC) 
N laø trung ñieåm cuûa BC neân N ∈  mp(MBC) vaø N ∈mp(SAN) 
Vaäy MN = (MBC) (SAN) ∩

S
A

MM

B

A NN D
O

D B OC

CE
E  

  Ví duï 4 : Cho thöù dieän ABCD .Laáy ñieåm M treân caïnh AB vaø ñieåm N treân caïnh caïnh AC sao cho ñöôøng   
  thaúng MN caét ñöôøng thaúng BC tai E.Goïi O laø ñieåm trong tam giaùc BCD. 

a) Tìm giao tuyeán cuûa hai mp(OMN) vaø mp(BCD)  
b) Tìm giao tuyeán cuûa hai mp(OMN) vaø mp(ACD) 

Giaûi 
a) E ∈  BC neân E ∈mp(BCD) 

E ∈  MN neân E ∈  mp(OMN) 
O laø ñieåm chung thöù hai cuûa hai maët phaúng naøy 
Vaäy OE = mp(OMN) ∩mp(BCD) 

b) Hai maët phaúng (OMN) vaø mp(ACD) coù N chung vì N ∈  AC 
Ñöôøng thaúng OE caét BD taïi F . Ñöôøng thaúng MF caét AD taïi I vì naèm trong mp(ABD) vaø giaû söû khoâng 
song song. 
I ∈MF neân I ∈mp(OMN) vaø I ∈AD neân I ∈mp(ACD) 
Vaäy NI = mp(OMN) mp(ACD) ∩
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Hoaëc : OE caét CD taïi K thì NK = mp(OMN) ∩mp(ACD) 

a

(P) 

Q 

b 

Daïng 3 :  Xaùc ñònh giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng vôùi maët phaúng 
• Muoán tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng a vôùi maët phaúng (P) ta tìm 

giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng a vôùi ñöôøng thaúng b naèm trong mp(P)  
• Ñöôøng thaúng b phaûi tìm thöôøng laø giao tuyeán cuûa (P) vaø maët 

phaúng (Q) naøo ñoù chöùa a. 
   
 
  Ví duï 5 : Cho töù dieän ABCD . Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AC vaø BC vaø O laø ñieåm trong    
  tam giaùc BCD.Tìm giao ñieåm cuûa : 

a) CD vaø mp(OMN) 
      b) AD vaø mp(OMN) 
 
Giaûi 
a) NO vaø CD cuøng naèm trong mp(BCD) vaø giaû söû caét nhau tai E . 

Vaäy CD mp(OMN) = {∩ }E  

b) Ta coù mp(OMN) mp(ACD) = ME ∩
Trong mp(ACD) , AD vaø ME caét nhau tai F  
Vaäy AD ∩mp(OMN) = { }F  

A S

M

M F
IE D C

DB OO
N A N B

C  
  Ví duï 6 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình bình haønh.Goïi M laø trung ñieåm cuûa SC , 

a) Tìm giao ñieåm I cuûa AM vôùi mp(SBD) vaø tính 
IA
IM

 

b) Goïi N laø trung ñieåm cuûa AB .Tìm giao ñieåm E cuûa MN vôùi mp(SBD). 
Chöùng minh EM = EN  

c) Tìm giao ñieåm cuûa SD vôùi mp(ABM) 

Giaûi 
a) Goïi O laø taâm hình bình haønh ABCD.Trong tam giaùc  SAC hai trung tuyeán AM vaø SO giao nhau taïi I . 
Maø I ∈SO vaø SO naèm trong maët phaúng SBD neân I ∈  mp(SBD) 
Vaäy AM ∩mp(SBD) = { }I  

I laø troïng taâm tam giaùc SBD neân 
IA
IM

 = 2 

b)  Ta thaáy BI = mp(SBD) ∩mp(ABM) .Do ñoù BI caét MN taïi F  
Vaäy MN mp(SBD) = {∩ }E  
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Xeùt tam giaùc AMN ta coù IA = 2 IM (chöùng minh treân) 
Do ñoù goïi F laø trung ñieåm cuûa AI thì NF song song vôùi BI (ñöôøng trung  cuûa tam giaùc ABI.Trong tam giaùc  
MNI ta coù EI song song vôùi NF vaø I laø trung ñieåm cuûa MF neân E laø trung ñieåm cuûa MN   

 c) Trong tam giaùc SBD ñöôøng thaúng BI caét SD taïi H thì H ∈mp(ABM) 
Vaäy  SD ∩  mp(ABM) taïi H 

Daïng 4 : Chöùng minh ba ñieåm A,B,C thaúng haøng 
Ta chöùng minh chuùng laø ba ñieåm chung cuûa hai maët phaúng phaân bieät caét nhau 
   
 
  Ví duï 7 : Cho töù dieän ABCD.Laàn löôït laáy treân caùc caïnh AB,AC,AD caùc ñieåm M,N,P sao cho  ñöôøng  
  thaúng MN caét ñöôøng thaúng BC taïi A’, ñöôøng thaúng NP caét ñöôøng thaúng CD taïi B’ vaø ñöôøng thaúng MP  
  caét ñöôøng thaúng BD taïi C’ 
  Chöùng minh ba ñieåm A’,B’,C’ thaúng haøng 

Giaûi 
Ta coù A’ ∈  MN neân A’ ∈mp(MNP) vaø A’ ∈BC neân A’ ∈mp(BCD) 
Töông töï B’ vaø C’ laø  ñieåm chung cuûa hai mp(MNP) vaø mp(BCD) 
Vaäy ba ñieåm A’,B’,C’ thaúng haøng treân giao tuyeán cuûa hai maët phaúng MNP vaø BCD 

AA

M
P

GbC' GD

DB N
B

C GaA' M

B'
C  

Daïng 5 : Chöùng minh ba ñöôøng thaúng ñoàng qui  
Coù 2 caùch : 

• chöùng minh 3 ñöôøng thaúng naøy khoâng ñoàng phaúng vaø caét nhau töøng ñoâi moät 
• chöùng minh 2 trong 3 ñöôøng thaúng naøy caét nhau vaø giao ñieåm cuûa chuùng ôû treân ñöøông thaúng  
      thöù ba 

  Ví duï 8: Cho töù dieän ABCD . Goïi Ga , Gb , Gc laàn löôït laø troïng taâm caùc tam giaùc BCD, ACD, ABC.  
  Chöùng minh AGa vaø BGb caét nhau .Suy ra ba ñöôøng thaúng AGa , BGb vaø CGc ñoàng qui 

Giaûi  
Goïi M laø trung ñieåm cuûa CD . BM laø trung tuyeán cuûa tam giaùc BCD neân troïng taâm Ga ∈BM . AM cuõng laø 
trung tuyeán cuûa tam giaùc ACD neân troïng taâm  
Gb ∈  AM .Trong tam giaùc ABM hai ñoaïn AGa vaø BGb caét nhau taïi G 
Chöùng minh töông töï ba ñöôøng thaúng AGa , BGb vaø CGc  khoâng ñoàng phaúng vaø caét nhau töøng ñoâi moät ,vaäy  
chuùng ñoàng qui taïi G  

 



Chöông 2. Ñöôøng thaúng vaø maët phaúng . Quan heä song song   

www.saosangsong.com.vn 

9

  Ví duï 9 : Cho hình choùp S.ABCD .Moät maët phaúng (P) laàn löôït caét SA, SB, SC, SD taïi A’, B’ ,C’, D’. Goïi  
  O  laø giao ñieåm cuûa AC vaø BD .Chöùng minh ba ñöôøng thaúng A’C’, B’D’ vaø SO ñoàng qui. 

Giaûi 
Trong maët phaúng (P) hai ñöôøng cheùo A’C’ vaø B’D’ caét nhau taïi O’ 
Ta coù : (SAC) (SBD) = SO ∩
Maø O’∈A’C’ vaø A’C’ naèm trong mp(SAC) neân O’ ∈mp(SAC) 

b 

M 
vaø O’ ∈B’D’ vaø B’D’ naèm trong mp(SBD) neân O’ ∈  mp(SBD) 
Vaäy O’∈SO giao tuyeán cuûa hai maët phaúng naøy 
Suy ra A’C’ , B’D’ vaø So ñoàng qui a 

Daïng 6 : Taäp hôïp caùc giao ñieåm M cuûa 2 ñöôøng thaúng a vaø b di ñoäng.  
• Tìm maët phaúng (P) coá ñònh chöùa a vaø maët phaúng (Q) coá ñònh chöùa 

b. 
• M di ñoäng treân giao tuyeán d cuûa (P) v aø (Q). 
• Xeùt giôùi haïn. neáu coù.  

  Ví duï 10: Trong maët phaúng (P) cho hai ñöôøng thaúng d1 vaø d2 caét nhau taïi O.Ñieåm M di ñoäng treân ñöôøng  
  thaúng d khoâng naèm trong maët phaúng (P) vaø khoâng quaO .Taäp hôïp caùc ñöôøng thaúng OM laømaët phaúng coá  
  ñònh naøo? 

Giaûi 
Ñieåm O coá ñònh vaø ñöôøng thaúng d coá ñònh khoâng qua O xaùc ñònh maët phaúng (O,d) .Ñieåm M ∈  d neân OM 
naèm trong maët phaúng coá ñònh (O,d) 

A

M

P

D

O

B

C

D

E

F M

N

I

 
  Ví duï 11 : Cho töù dieän ABCD . Goïi E vaø F laàn löôït laø hai ñieåm coá ñònh treân caùc caïnh AB vaø AC sao cho  
  EF khoâng song song vôùi BC.Ñieåm M di ñoäng treân caïnh CD 

a) Xaùc ñònh giao ñieåm N cuûa mp(MEF) vôùi BD  
b) Tìm taäp hôïp giao ñieåm I cuûa EM vaø FN 

Giaûi 
a) EF khoâng song song vôùi BC neân caét BC taïi K.Trong tam giaùc BCD ñöôøng thaúng KM caét BD taïi N.Vaäy  
N laø giao ñieåm cuûa mp(MEF) vôùi BD 

b) Ta coù I∈EM vaø EM naèm trong mp(ECD) coá ñònh neân I ∈mp(ECD) 
I∈FN vaø FN naèm trong mp(FBD) coá ñònh neân I ∈mp(FBD) 
Vaäy I ∈  giao tuyeán cuûa hai mp(ECD) vaø (FBD) 
Goïi G laø giao ñieåm cuûa BF vaø CE thì I ∈  DK giao tuyeán cuûa hai mp(ECD) vaømp(FBD) 
Giôùi haïn : khi M di ñoäng treân ñoaïn CD thì I di ñoäng treân ñoaïn DG 
Phaàn ñaûo : Goïi I laø ñieåm tuøy yù treân ñoaïn DG .EI caét CD taïi M vaø FI caét BD taïi N .Vaäy I laø giao  

O 

d M 

O 
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ñieåm cuûa EM vaø FN 

M N 

L 

P 
Daïng 7: Thieát dieän ( maët caét) cuûa hình (H) khi caét bôûi mp(P). 

• Thieát dieän laø phaàn chung cuûa mp(P) vaø hình (H) 

• Xaùc ñònh thieát dieän laø xaùc ñònh giao tuyeán cuûa mp(P) 
vôùi caùc maët cuûa hình (H). Thöôøng  ta xaùc ñònh giao 
tuyeán ñaàu tieân cuûa (P) vaø moät maët naøo ñoù ( tìm 2 ñieåm 
chung). Sau ñoù keùo daøi giao tuyeán naøy ta tìm ñöôïc caùc 
ñieåm chung khaùc vôùi caùc maët khaùc. Töø ñoù tìm ñöôïc caùc 
giao tuyeán tieáp theo. Ña giaùc giôùi haïn  bôûi caùc ñoaïn  

      giao tuyeán naøy kheùp kìm thaønh thieát dieän caàn tìm..   

Trong hình beân,  tam giaùc MNL laø thieát dieän cuûa maët 
phaúng (P) vaø hình choùp.  

 
  Ví duï 12 : Cho hình choùp S.ABCD. Laáy ñieåm A’ treân caïnh SA  Xaùc ñònh thieát dieän cuûa   
  mp(A’CD)  vôùi hình choùp 

Giaûi 
S

Goïi O laø giao ñieåm cuûa hai ñöôøng cheùo AC vaø BD cuûa maët ñaùy 
.Trong tam giaùc SAC,  SO caét A’C taïi O’.Trong tam giaùc SBD , 
DO’ caét SB taïi B’. A'
Vaäy thieát dieän cuûa hình choùp vôùi mp(A’CD) laø töù giaùc A’B’CD 

 
B' DI

C.Baøi taäp reøn luyeän  A

2.1 Hình choùp coù ñaùy laø luïc giaùc thì coù bao nhieâu maët beân  
Ovaø bao nhieâu caïnh 

B C

2.2 Cho töù dieän ABCD.Laàn löôït laáy treân caùc caïnh AB,AC vaø BD 
caùc ñieåm M.N,P sao cho MN caét BC taïi E  vaø AD caét MP taïi F  
a) Xaùc ñònh giao tuyeán cuûa hai mp(MNP) vaø mp(BCD) 
     Xaùc ñònh giao tuyeán cuûa hai mp(MNP) vaø mp(ACD) 
b) Chöùng minh CD, EP vaø NF ñoàng qui 

2.3 Cho hình choùp S.ABCD ,giaû söû AD vaø BC caét nhau taïi E .Goïi I vaø J laàn löôït laø trung ñieåm cuûa SA vaø 
SB , ñieåm M löu ñoäng treân caïnh SD 
a) Tìm giao tuyeán cuûa hai mp(SAD) vaø mp(SBC) 
     Tìm giao tuyeán cuûa hai mp(SAC) vaø (SBD) 
b) Tìm giao ñieåm N cuûa SC vôùi mp(MIJ) 
c) Tìm taäp hôïp giao ñieåm H cuûa IN vaø JM 

2.4 Cho töù dieän ABCD .Laáy ñieåm M treân caïnh AB vaø N treân caïnh AD sao cho MN vaø BD khoâng song 
song .Goïi O laø ñieåm trong tam giaùc BCD.Tìm giao tuyeán cuûa mp(OMN) vôùi caùc mp(BCD),  
mp(ABC) vaø mp(ACD) 

2.5 Cho töù dieän ABCD .Laáy ñieåm P treân ñöôøng thaúng BD khoâng thuoäc ñoaïn BD. Trong mp(ABD) ñöôøng 
thaúng qua P caét hai caïnh AB vaø AD laàn löôït taïi E vaø F .Trong mp(BCD) ñöôøng thaúng qua P caét hai caïnh 
BC vaø CD laàn löôït taïi M vaø N . 
a) Boán ñieåm E,F,M,N coù thuoäc maët phaúng khoâng? 
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b) Goïi O laø giao ñieåm cuûa BN vaø DM , I laø giao ñieåm cuûa BF vaø DE , J laø giao ñieåm cuûa EN vaø FM 
.Chöùng mimh ba ñieåm A,O,J thaúng haøng vaø ba ñieåm C,I,J thaúng haøng 
c) Giaû söû EM vaø FN caét nhau taïi K.Chöùng minh A,K,C thaúng haøng 

2.6  Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình bình haønh.Laáy ñieåm M treân caïnh SC,  ñieåm N treân 
caïnh SD vaø goïi O laø giao ñieåm cuûa hai ñöôøng cheùo AC vaø BD. 
a) Tìm giao ñieåm cuûa SO vôùi maët phaúng (BMN) 
b) Xaùc ñònh giao tuyeán cuûa hai maët phaúng (SAD) vaø (BMN) 
c) Xaùc ñònh giao ñieåm cuûa MN vôùi maët phaúng (SAB) 

2.7 Cho töù dieän ABCD.Laáy ñieåm M trong tam giaùc BCD vaø ñieåm N trong tam giaùc ACD  . 
Xaùc ñònh giao tuyeán cuûa  maët phaúng (AMN)  vôùi caùc maët phaúng (BCD). (ABC)  

2.8 Cho hình choùp S.ABCD .Giaû söû AD vaø BC khoâng song song .Goïi O laø giao ñieåm cuûa AC vaø BD,E vaø 
F laàn löôït laø trung ñieåm cuûa SA vaø SB.Ñieåm M di ñoäng treân caïnh SC. 
a) Xaùc ñònh giao ñieåm N cuûa SD vôùi mp(EFM) 
b) Tìm taäp hôïp giao ñieåm I cuûa EM vaø FN 
c) Tìm taäp hôïp giao ñieåm J cuûa EN vaø FM 

2.9 Cho töù dieän ñeàu ABCD coù caùc caïnh ñeàu baèng a.Keùo daøi BC moät ñoaïn CE = a vaø keùo daøi BD moät 
ñoaïn DF = a.Goïi M laø trung ñieåm cuûa AB.Xaùc ñònh vaø tính dieän tích cuûa thieát dieän cuûa töù  
dieän vôùi mp(MEF) 

2.10 Cho hình choùp S.ABCD vaø ñieåm O trong tam giaùc SAB.Xaùc ñònh thieát dieän cuûa hình choùp  
khi caét bôûi maët phaúng (CDO) 

D.Höôùng daãn giaûi 
2.1 12 caïnh vaø 6 maët beân 

2.2  a) Hai maët phaúng (MNP) vaø (BCD) coù hai ñieåm chung E vaø P .Vaäy giao tuyeán cuûa chuùng laø EP 
Hai maët phaúng (MN) vaø (ACD) coù hai ñieåm chung laø N vaø F .Vaäy giao tuyeán cuûa chuùng laø NF 
b) Goïi I laø giao ñieåm cuûa EP vaø NF thì I thuoäc hai maët phaúng (BCD) vaø (ACD) 
Vaäy I thuoäc giao tuyeán CD cuûa hai maët phaúng naøy.Suy ra CD,EP vaø NF ñoàng qui 

S
A

M

IM
J N D

A

B

C

D

E

N

F

P

E O
I B

C

 
2.3 a) Hai maët phaúng (SAD) vaø (SBC) coù hai ñieåm chung S vaø E .Vaäy giao tuyeán cuûa chuùng laø SE 
Hai maët phaúng (SAC) vaø (SBD) coù hai ñieåm chung S vaø O .Vaäy giao tuyeán cuûa chuùng laø SO 
b) Trong tam giaùc SBD , SO vaø MJ caét nhau tai H.Trong tam giaùc SAC , IH caét SC taïi N .Vaäy N laø giao 
ñieåm cuûa SC vôùi maët phaúng (MIJ) 
a) Ta coù H ∈  IN neân thuoäc maët phaúng (SAC) 
                 H ∈  MJ neân H thuoäc maët phaúng (SBD) 
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Vaäy H ∈  SO giao tuyeán cuûa hai maët phaúng naøy 
Giôùi haïn : khi M ñeán S thì H ñeán S vaø khi M ñeán D thì H ñeán H’ laø giao ñieåm cuûa SO vôùi JD 
Ñaûo laïi , laáy ñieåm H treân ñoaïn SH’.JH caét SD taïi M vaø IH caét SC taïi N 
Vaäy taäp hôïp caùc ñieåm H laø ñoaïn SH’ 

2.4.Trong maët phaúng ABD , MN vaø AD khoâng song song neân caét nhau taiE. 
Hai maët phaúng (OMN) vaø (BCD) coù hai ñieåm chung O vaø E neân giao tuyeán cuûa chuùng laø OE 
Giaû söû EO caét BC taïi F .Hai maët phaúng (OMN) vaø (ABC) coù hai ñieåm chung M vaø F .Vaäy giao tuyeán cuûa 
chuùng laø MF 
Giaû söû OE caét CD taïi H .Hai maët phaúng (OMN) vaø (ACD) coù hai ñieåm chung N vaø H .Vaäy giao  
tuyeán cuûa chuùng laø NH 

2.5 a) Hai ñöôøng thaúng PEF vaø PMN ñoàng qui neân xaùc ñònh maët phaúng .Vaäy 4 ñieåm E,F,M,N thuoäc maët 
phaúng  

b) Ba ñieåm A,O,J laø ba ñieåm chung cuûa hai maët phaúng phaân bieät (ABN) vaø (ADM) .Vaäy chuùng thaúng 
haøng treân giao tuyeán cuûa hai maët phaúng naøy 
 Ba ñieåm C,I,J laø ba ñieåm chung cuûa hai maët phaúng phaân bieät (CDE) vaø (CBF) .Vaäy chuùng thaúng  
haøng treân giao tuyeán cuûa hai maët phaúng naøy 

c) Ba ñieåm A,K,C laø ba ñieåm chung cuûa hai maët phaúng phaân bieät (ABC) vaø (ADC) .Vaäy chuùng thaúng 
haøng treân giao tuyeán cuûa hai maët phaúng naøy 

A
A

M
N

F
D E E I

HB J DO
BF P OC M N

C  
a) SO vaø BN naèm trong tam giaùc SBD neân caét nhau taïi I.Vaäy I laø giao ñieåm cuûa SO vôùi mp(BMN). 

b) Trong tam giaùc SAC, MI caét SA taïi P .Vaäy PN laø giao tuyeán cuûa hai maët phaúng (BMN) vaø( SAD) 

c) Trong mp(BMN) giaû söû MN vaø BP caét nhau taïi H thì MN ∩ (SAB) = { }H  

 
S

A

N

A
D

N

M DBO M

B C C  
2.6. N thuoäc mp(ACD) neân AN noái daøi caét CD taïi E .Hai maët phaúng (AMN) vaø (BCD) coù hai ñieåm chung 
M vaø E neân giao tuyeán cuûa chuùng laø ME 
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Giaû söû ME caét BC taïi F .Hai maët phaúng (AMN) vaø (ABC) coù hai ñieåm chung A vaø F neân giao tuyeán cuûa  
chuùng laø AF 

2.8  a) Trong mp(SAC) , EM caét SO taïi I.Trong mp(SBD) , FI caét SD taïi N.Vaäy N laø giao ñieåm cuûa SD 
vôùi mp(EFM) 
b)  I thuoäc giao tuyeán SO cuûa hai maët phaúng (SAC) vaø (SBD). 
Giôùi haïn : Khi M ñeán S thì I ñeán S vaø khi M ñeán C thì I ñeán I’ laø giao ñieåm cuûa SO vôùi CE.Xeùt phaàn ñaûo 

c) J thuoäc giao tuyeán SH cuûa hai maët phaúng (SBC) vaø(SAD).Giôùi haïn : khi M ñeán S thì J ñeán S vaø khi M  
ñeán C thì J ñeán J’ giao ñieåm cuûa SH vôùi MF.Xeùt phaàn ñaûo 

2.9 ME caét AC taïi N vaø MF caét AD taïi P .Thieát dieän cuûa töù dieän vôùi mp(MEF) laø tam giaùc MNP. 
Trong tam giaùc ABE,AC vaø EM laø hai trung tuyeán giao nhau taïi troïng taâm N 
Trong tam giaùc ABF,AD vaø FM laø hai trung tuyeán giao nhau taïi troïng taâm P 

S

A
N

 

H

C

D

B

F
M

I
EJ

M

P
A

O N
D FB

C

E  

Ta coù  AM = 
2
a

 , AN = AP = NP = 
2
3
a

 .Tam giaùc MNP caân taïi M neân ñöôøng  cao MH cuõng laø trung 

tuyeán ,do ñoù NH = 
3
a

 

Tam giaùc vuoâng MNH cho MH2 = MN2 – NH2 = 
2 2 5

4 9 36
a a a

− =
2

 

5
6

a
 . Vaäy SMNP = Do ñoù MH = S

B

C

D

A

O

E

H

F

21 1 2 5 5.
2 2 3 6 18

a a aNP MH× = × =  

2.10 Giaû söû ñöôøng thaúng CD caét ñöôøng thaúng AB taïi 
E.Ñöôøng thaúng EO caét SA taïi F vaø caét SB taïi H ( vì 
ñieåm O ôû trong tam giaùc SAB).Hai maët phaúng (CDO) vaø 
(SBC) coù hai ñieåm chung C vaø H neân caét nhau theo giao 
tuyeán CH .Hai maët (CDO) vaø (SDA) coù hai ñieåm chung D 
vaø F neân caét nhau theo giao tuyeán DF 
Vaäy thieát dieän cuûa hình choùp caét bôûi maët (CDO) laø töù giaùc 
CDFH 
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§2. Hai ñöôøng thaúng song song 

A. Toùm taét giaùo khoa 

1..Vò trí töông ñoái giöõa hai ñöôøng thaúng phaân bieät 
Cho hai ñöôøng thaúng phaân bieät a vaø b trong khoâng gian : 
a) Khoâng coù maët phaúng naøo chöùa caû a vaø b, ta noùi hai ñöôøng thaúng a vaø b cheùo nhau 
b) Coù maët phaúng chöùa caû a vaø b ,ta noùi chuùng ñoàng phaúng 

• neáu a vaø b khoâng coù ñieåm chung thì ta noùi chuùng song song vôùi nhau vaø kí hieäu a // b 
• neáu a vaø b coù moät ñieåm chung duy nhaát thì ta noùi chuùng caét nhau Neáu ñieåm chung cuûa chuùng 

laø I , ta noùi chuùng caét nhau taïi I hoaëc I laø giao ñieåm cuûa chuùng vaø vieát a∩ b = { }I  

Ñònh nghóa : Hai ñöôøng thaúng goïi laø cheùo nhau neáu chuùng khoâng ñoàng phaúng 
Hai ñöôøng thaúng goïi laø song song neáu chuùng ñoàng phaúng vaø khoâng coù ñieåm chung. 
2. Hai ñöôøng thaúng song song  
Tính chaát 1 : 
Trong khoâng gian, qua moät ñieåm naèm ngoaøi moät ñöôøng thaúng ,coù moät vaø chæ moät ñöôøng thaúng song song 
vôùi ñöôøng thaúng ñoù 
Tính chaát 2 :  
Hai ñöôøng thaúng phaân bieät cuøng song song vôùi moät ñöôøng thaúng thöù ba thì song song nhau 
Ñònh lí : 
Neáu ba maët phaúng caét nhau theo ba giao tuyeán phaân bieät thì ba giao tuyeán aáy hoaëc ñoàng qui hoaëc song 
song 
Heä quaû : 
Neáu hai maët phaúng phaân bieät laàn löôït ñi qua hai ñöôøng thaúng song song thì giao tuyeán cuûa chuùng (neáu coù)  
song song vôùi hai ñöôøng thaúng ñoù (hoaëc truøng vôùi moät trong hai ñöôøng thaúng ñoù) 

B.Giaûi toaùn  

  Ví duï 1 : Cho töù dieän ABCD.Goïi M,N,P,Q,R,S laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc ñoaïn thaúng    
  AB, BC, DA, AC, BD. 

a) Chöùng minh ba ñoaïn  thaúng MN,PQ vaø RS ñoàng qui taïi trung ñieåm G cuûa moãi ñoaïn. 

b) Goïi Ga laø troïng taâm tam giaùc BCD.Chöùng minh ba ñieåm A,G,Ga thaúng haøng vaø tính 
a

GA
GG

 

Giaûi  
a) MP laø ñöôøng trung bình tam giaùc ABC vaø NQñöôøng trung bình  

k

A

C

D

M

N

Q

B

P

R

S
Ga

G

tam giaùc ACD neân ta coù : MP//NQ//AC vaø 
2

ACMP NQ= =  

Vaäy töù giaùc MPNQ laø hình bình haønh neân hai ñöôøng cheùo MN vaø PQ 
giao nhau taïi trung ñieåm  G moãi ñöôøng. 
Chöùng minh töông töï töù giaùc PRQS laø hình bính haønh neân hai ñöôøng 
cheùo PQ vaø RS giao nhau taïi trung ñieåm moãi ñöôøng. 
Vaäy ba ñoaïn thaúng MN,PQ vaø RS ñoàng qui taïi trung ñieåm G 

b) Ga laø troïng taâm cuûa tam giaùc BCD neân Ga thuoäc trung tuyeán BN vaø 
trung tuyeán DP ,do ñoù Ga thuoäc hai maët phaúng (ABN) vaø maët phaúng 
(ADP). 
Ba ñieåm A, G, Ga laø ba ñieåm chung cuûa hai maët phaúng phaân bieät 
(ABN) vaø (ADP) .Vaäy chuùng thaúng haøng treân giao tuyeán AGa  
Goïi I laø trung ñieåm cuûa BN thì GI // BM (ñöôøng trung bình cuûa tam giaùc BMN) 
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A

B C

D

S

E

F

Ta coù 
1 1
2 4

GI BM AB= =  

Hai tam giaùc GaGI vaø GaAB ñoàng daïng neân 
1
4

a

a

G G IG
G A AB

= =  

Vaäy 
a

GA
GG

= 3 

  Ví duï 2 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình bình haønh 
   a) Tìm giao tuyeán cuûa hai maët phaúng (SAD) vaø (SBC) 
   b) Laáy ñieåm E treân caïnh SC . Maët phaúng (ABE) caét SD taïi F .Töù  
       giaùc ABEF laø hình gì? 
 
Giaûi 
a) Hai maët phaúng (SAD) vaø (SBC) coù ñieåm S chung vaø laàn löôït chöùa hai ñöôøng thaúng AD vaø BC song  
song neân chuùng caét nhau theo giao tuyeán d ñi qua S vaø song song vôùi AD vaø BC 

b) Hai maët phaúng (ABE) vaø (SCD) coù ñieåm E chung vaø laàn löôït chöùa hai ñöôøng thaúng AB vaø CD song  
song neân chuùng caét nhau theo giao tuyeán  EF song song vôùi AB.Vaäy töù giaùc ABEF laø hình thang 

C.Baøi taäp reøn luyeän  
2.11 Cho hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø b .Laáy treân a hai ñieåm A vaø B .Laáy treân b hai ñieåm C vaø D.Hai  
ñöôøng thaúng AB vaø CD coù theå song song nhau khoâng? 

2.12 Cho töù dieän ABCD .Goïi E vaø F laàn löôït laø troïng taâm caùc tam giaùc BCD vaø ACD .Chöùng minh EF  
song song vôùi CD 

2.13 Cho töù dieän ABCD . Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AC vaø BC.P laø ñieåm di ñoäng treân ñoaïn 
CD.Maët phaúng (MNP) caét AD taïi Q. 
a) Töù giaùc MNPQ laø hình gì? 
b) Tìm taäp hôïp giao ñieåm I cuûa MQ vaø NP khi M di ñoäng treân ñoaïn CD 

2.14 Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình bình haønh.Goïi E vaø F laø trung ñieåm cuûa SA vaø SB  
a) Laáy ñieåm M treân caïnh SC.Maët phaúng (EFM) caét hình choùp theo hình gì? 
b) Laáy ñieåm I treân BC.Maët phaúng EFI caét hình choùp theo hình gì? 

D. Höôùng daãn giaûi 
2.11 Neáu AB // CD thì AB vaø CD ñoàng phaúng , khi aáy a vaø b naèm trong maët phaúng (ABCD).Ñieàu naøy traùi 
giaû thieát a vaø b cheùo nhau. 
Vaäy AB vaø CD khoâng theå song song 

A

B

C

D

ME

F

2.12  
Goïi M laø trung ñieåm cuûa CD . E laø troïng taâm tam   giaùc BCD neân E 
thuoäc trung tuyeán BM 
F laø troïng taâm tam giaùc ACD neân F thuoäc trung tuyeán AM . 
Trong mp(ABM) ta coù : 

 
1
3

ME MF
MB MA

= =  (tính chaát troïng taâm) 

Vaäy EF//AB 
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A

B

C

D

M

N

P

Q
I

 
2.13 a) Ta coù MN // AB (ñöôøng trung bình cuûa tam giaùc ABC) 
Hai maët phaúng (MNP) vaø (ABD) coù P chung vaø laàn löôït chöùa MN vaø AB song song neân chuùng caét nhau 
theo giao tuyeán PQ // MN 
Vaäy töù giaùc MNPQ laø hình thang  

 
 b)   I laø ñieåm chung cuûa hai maët phaúng (ACD) vaø (BCD) . Vaäy I 
thuoäc giao tuyeán CD cuûa hai maët phaúng naøy . Goïi E laø trung 
ñieåm cuûa BD. Khi P di ñoäng treân ñoaïn DE thì PQ < MN neân I 
thuoäc tia Dt noái daøi cuûa CD 
Khi P truøng vôùi  E thì PQ = MN ,khi ñoù töù giaùc MNPQ laø hình 
bình haønh neân I chaïy xa ra voâ taän treân tia Dt 
Khi P di ñoäng treân ñoaïn EB thì PQ > MN neân I thuoäc tia Ct’ noái 
daøi cuûa DC 
Vaäy ñieåm I di ñoäng treân ñöôøng thaúng CD ngoaïi tröø ñoaïn CD S

Xeùt phaàn ñaûo.  

2.14 a) Ta coù EF // AB // CD ( ñöôøng trung bình cuûa tam giaùc  
E

SAB) .Hai maët phaúng (EFM) vaø( SCD) coù M chung vaø laàn löôït chöù 
EF vaø CDsong song neân giao tuyeán cuûa chuùng laø MN // EF N

Vaäy thieát dieän laø hình thang EFMN F
A J D

b) Töông töï maët (EFI) caét AD taïi J vaø thieát dieän EFIJ laø hình thang M

 
 

 B I C

§3. Ñöôøng thaúng song song vôùi maët phaúng 

A.Toùm taét giaùo khoa 

1. Vò trí töông ñoái giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng 
Cho ñöôøng thaúng a vaø maët phaúng (P).Ta coù ba tröôøng hôïp :  
a) Ñöôøng thaúng a vaø mp(P) coù hai ñieåm chung phaân bieät thì ñöôøng thaúng a naèm treân mp(P),töùc laø a 

mp(P)   ⊂
b) Ñöôøng thaúng a vaø mp(P) coù moät ñieåm chung duy nhaát A thì ta noùi a vaø (P) caét nhau taïi A vaø vieát a 

(P) = {∩ }A  

c) Ñöôøng thaúng a vaø mp(P) khoâng coù ñieåm chung naøo thì ta noùi ñöôøng thaúng a song song vôùi maët phaúng 
(P), hoaëc maët phaúng (P) song song vôùi ñöôøng thaúng a ,hoaëc a vaø (P) song song vôùi nhau vaø vieát a // 
mp(P) 

Ñònh nghóa :  
Moät ñöôøng thaúng vaø moät maët phaúng goïi laø song song vôùi nhau neáu chuùng khoâng coù ñieåm chung 
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P

D

a
P

D

A

P

D

a
a

 
2. Ñieàu kieän ñeå moät ñöôøng thaúng song song vôùi moät maët phaúng 
Ñònh lí 1 : 
Neáu ñöôøng thaúng a khoâng naèm trong maët phaúng (P) vaø song song vôùi moät ñöôøng thaúng naøo ñoù naèm treân 
(P) thì a song song vôùi (P) 
3. Tính chaát 

a
Ñònh lí 2 : 
Neáu ñöôøng thaúng a song song vôùi 
moät maët phaúng (P) thì moïi maët phaúng 
(Q) chöùa a maø caét (P) thì caét (P) theo 
giao tuyeán song song vôùi a 

  
Heä quaû 1 :  
Neáu moät ñöôøng thaúng song song vôùi moät maët phaúng thì noù song song vôùi moät ñöôøng thaúng naøo ñoù cuûa maët 
phaúng 
Heä quaû 2 : 
Neáu hai maët phaúng phaân bieät cuøng song song vôùi moät ñöôøng thaúng thì giao tuyeán cuûa chuùng (neáu coù) cuõng 
song song vôùi ñöôøng thaúng ñoù 
Ñònh lí 3 : 
Neáu a vaø b laø hai ñöôøng thaúng cheùo nhau thì qua a , coù moät vaø chæ moät maët phaúng song song vôùi b 

 

b
a

b
a

b'

P

Q P

 
 

 B. Giaûi toaùn  

Chöùng minh ñöôøng thaúng song song vôùi maët phaúng ta coù theå chöùng minh ñöôøng thaúng ñoù song song  
vôùi moät ñöôøng thaèng naèm trong maët phaúng.  

  Ví duï 1 : Cho töù dieän ABCD.Goïi M laø trung ñieåm cuûa CD,E laø trung ñieåm cuûa AM vaø F laø trung ñieåm   
  cuûa BM. 

a) Chöùng minh raèng EF song song vôùi caùc maët phaúng (ABC) vaø ABD) 
b) Laáy  dieåm N treân caïnh AC .Xaùc ñònh thieát dieän cuûa hình choùp vôùi mp(NEF) 
Thieát dieän laø hình gì?  

Giaûi 
   

b
b

a

P

D

Q

P
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A

B

C

D
M

E

F

N

K
L

I

a) EF // AB ( ñöôøng trung bình cuûa tam giaùc ABM ) 
Vaäy EF //mp(ABC) vaø EF // mp(ABD) 

b) Ta coù EF // mp(ABC) neân mp(NEF) caét mp(ABC) 
theo giao tuyeán NK //AB//EF 

Giaû söû KF caét BD taïi L.Hai mp(NEF) vaø (ABD) coù L 
chung vaø EF // AB neân giao tuyeán cuûa chuùng laø LI // AB// 
NK 
Vaäy thieát dieän laø hình thangNKLI 
 
 

  
    Ví duï 2 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình bình taâm O.Goïi M , N  vaø P laàn löôït laø trung  
    ñieåm cuûa BC ,AD vaø SA. 

a) Chöùng minh SC vaø SD song song vôùi mp(MNP)  
b) Xaùc ñònh thieát dieän cuûa hình choùp vôùi maët phaúng (R ) qua O  
vaø song song vôùi  CD vaø SA 

Giaûi 
a) Ta coù NP // SD (ñöôøng trung bình cuûa tam giaùc SAD .Do ñoù SD 
// mp(MNP) .Hai maët phaúng (MNP) vaø (SAB) coù ñieåm P chung vaø 
laàn löôït chöùa MN vaø AB song song neân giao tuyeán laøPQ // AB . Do 
ñoù Q laø trung ñieåm cuûa SB . Khi ñoù ta coù MQ // SC (ñöôøng trung  

O

S

P K

bình cuûa tam giaùc SBC .Vaäy SC // mp(MNPQ) 
Qb) Ta coù MN // CD neân mp(R) qua O vaø // CD thì mp( R) chöùa 

MN.Hai maët (R) vaø (SAD) coù N chung vaø (R ) // SA ,do ñoù ( R) caét 
(SAD) theo giao tuyeán  

H
A N D

NK // SA . Vì mp(R ) // CD neân (R ) (SCD) = HK // CD // MN ∩
Vaäy thieát dieän laø thình thang MNKH. 

B M C

C. Baøi taäp reøn luyeän 

2.15  Cho töù dieän ABCD .Goïi E vaø F laø troïng taâm caùc tam giaùc ACD vaø BCD. 
a) Chöùng minh EF song song vôùi caùc mp(ABC) vaø mp(ABD) 
b) Maët phaúng (P) qua EF caét töù dieän ABCD theo hình gì? 

2.16 Cho töù dieän ABCD .Laáy ñieåm M treân caïnh BC. Maët phaúng (P) qua M vaø  
song song vôùi AB vaø CD caét töù dieän ABCD theo hình gì? 

2. 17 Cho hình thang ABCD (AB//CD) vaø ñieåm S ôû ngoaøi maët phaúng hình thang. 
Laáy ñieåm M treân caïnh CD .Maët phaúng (P) qua M vaø song song vôùi SA vaø BC 
a) Maët phaúng (P) caét hình choùp SABCD theo hình gì? 
b) Tìm giao tuyeán cuûa mp(P) vôùi mp(SAD) 

2.18 Cho hai hình bình haønh ABCD vaø ABEF coù caïnh chung AB vaø khoâng cuøng naèm treân moät maët phaúng. 
a) Goïi O vaø O’ laàn löôït laø taâm cuûa ABCD vaø ABEF .Chöùng minh OO’ song song vôùi caùc mp(ADF) vaø 
(BCE)  
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A

B

C

D

M

E

F

H I

J

K

b) Goïi M vaø N laàn löôït laø troïng taâm caùc tam giaùc ABD vaø ABE.Chöùng minh MN song song vôùi mp(CEF) 

D. Höôùng daãn giaûi 
2.15    a) Goïi M laø trung ñieåm cuûa CD thì E ∈AM vaø F ∈  BM 
Theo tính chaát troïng taâm ta coù : 

1
3

ME MF
MA MB

= =  Vaäy EF // AB 

Suy ra EF song song vôùi caùc mp(ABD)   vaø mp(ABC) 

b) Maët phaúng (P) qua EF // mp(ABC)  
neân (P) (ABC) = HJ // AB // EF . Töông töï (P) ∩ ∩ (ABD) = IK // AB//  
EF. Vaäy thieát dieän laø hình thang HIKJ 

2.16 Maët phaúng (P) qua M vaø song song vôùi AB neân  
∩ (ABC) = MN//AB  (P) S

D

C

B

A

M

N

K

H

∩ (ABD) = HK // AB  (P) 
Maët phaúng (P) // CD neân 

∩ (BCD) = MK // CD (P) 
∩  (ACD) = NH // CD (P) H

Vaäy MN // HK // AB vaø  
        MK // NH //CD N BA K
Suy ra thieát dieän MNHK laø hình 

bình haønh 
  

D M C 
 

2.17 a) mp(P) // BC neân mp(P) caét hai maët phaúng (ABCD) vaø (SBC) theo hai giao tuyeán MN vaø HK song 
song vôùi BC.Maët phaúng (P) // SA neân (P) ∩ (SAB) = NH // SA    
Thieát dieän laø hình thang MNHK                             

b)  Ñöôøng thaúng MN caét ñöôøng thaúng  AD taïi E .Hai maët phaúng (P) vaø (SAD) coù E chung vaø SA // mp(P)  
neân giao  tuyeán laø ñöôøng thaúng d qua E vaø song    song vôùi SA 

A

D C

B

F E

O'

O

H

M

N

2.18  a) OO’ laø ñöôøng trung bình cuûa tam giaùc BDF neân OO’//DF 
Vaäy OO’ // mp(ADF) 
CDFE laø hình bình haønh neân CE // DF do ñoù OO’ // CE 
Vaäy OO’ // mp(BCE) 
b) Goïi H laø trung ñieåm cuûa AB 
M laø troïng taâm tam giaùc ABD neân 
M ∈  DH vaø N laø trong taâm tam giaùc ABE neân N ∈  EH vaø ta coù : 

1
3

HM FN
D FE

= =  .Do ñoù MN // DE maø DE naèm treân mp(CEF) 
H

Vaäy MN // mp(CEF) 
 

§4 . Hai maët phaúng song song 
A .Toùm taét giaùo khoa 
1. Vò trí töông ñoái cuûa hai maët phaúng phaân bieät 
Cho hai maët phaúng phaân bieät ta coù hai tröôøng hôïp : 
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a) (P) vaø (Q) coù ñieåm chung thì chuùng caét nhau theo moät ñöôøng thaúng 
b) (P) vaø (Q) khoâng coù ñieåm chung thì ta noùi chuùng song song vôùi nhau (hoaëc song song) ,kí hieäu (P) // 

(Q) hay (Q) // (P) 
Ñònh nghóa : 
Hai maët phaúng goïi laø song song neáu chuùng khoâng coù ñieåm chung 
 

P

Q

P

Q

 
 
      
 
 
 
 
 
 
 
2. Ñieàu kieän ñeå hai maët phaúng song song 
Ñònh lí 1 :  
Neáu maët phaúng (P) chöùa hai ñöôøng thaúng a vaø b caét nhau vaø cuøng song song vôùi maët phaúng (Q) thì (P) 
song song vôùi (Q) 
 

bb

aa

PP

b'

a'
QQ        

3. Tính chaát  
Tính chaát 1 : 
Qua moât ñieåm naèm ngoaøi moät maët phaúng,coù moât vaø chæ moät maët phaúng song song vôùi maët phaúng ñoù 
Heä quaû 1 : Neáu ñöôøng thaúng a song song vôùi maët phaúng (Q) thì qua a coù moät vaø chæ moät maët phaúng (P) 
song song vôùi maët phaúng (Q) 
Heä quaû 2 : Hai maët phaúng phaân bieät cuøng song song vôùi maët phaúng thöù ba thì song song vôùi nhau 
Tính chaát 2 : 
Neáu hai maët phaúng (P) vaø (Q) song song thì moïi maët phaúng (R ) ñaõ caét (P) thì phaûi caét (Q) vaø caùc giao 
tuyeán cuûa chuùng song song 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

P

Q

R

a a"
a'

R

A A'

B B1 B'

C C1
C'

P

Q

R

aP

bQ
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4. Ñònh lí Ta-leùt (Thaleøs) trong khoâng gian 
Ñònh lí 2  (Ñònh lí Ta-leùt) 
Ba maët phaúng ñoâi moät song song chaén ra treân hai caùt tuyeán baát kì caùc ñoaïn thaúng töông öùng tæ leä 

Ñònh lí 3 : (Ñònh lí Ta-leùt ñaûo)
Giaû söû treân hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø a’ laàn löôït laáy caùc ñieåm A,B,C vaø A’,B’,C’ sao cho 

' ' ' ' ' '
AB BC CA

A B B C C A
= =  .Khi ñoù ba ñöôøng thaúng AA’,BB’,CC’ laàn löôït naèm treân ba maët phaúng song  

song,töùc laø chuùng cuøng song song vôùi moät maët phaúng. 

5. Hình laêng truï vaø hình hoäp 
Ñònh nghóa hình laêng truï : Cho hai maët phaúng (P) vaø (P’) song song.Treân (P) cho ña giaùc AB . .D.. Qua 
caùc ñænh A , B , . . . , D , ta veõ caùc ñöôøng thaúng song song vôùi nhau,  laàn löôït caét mp(P’) taïi A’, B’, . . ., D’.  
Ta ñöôïc hình laêng truï , kí hieäu AB . . .D. A’B’. . .D’. Neáu ñaùy cuûa hình laêng truï laø tam giaùc ,töù giaùc,nguõ 
giaùc v.v. . .thì laêng truï töông öùng goïi laø laêng truï tam giaùc,laêng truï töù giaùc , laêng truï nguõ giaùc v.v… 

 

nh haønh  

• Trong laêng truï , caùc caïnh beân 
AA’, BB’ . . .song song vaø 
baèng nhau 

A C 

B 

A’ C’ 

B’ 
• Caùc maët beân ABB’A’, 

BCC’B’. . . laø hình bì
• Hai ñaùy AB . . .D vaø A’B’. . D’ 

baèng nhau vaø coù caùc caïnh 
töông öùng baèng nhau.   

 
Laêng truï tam giaùc  Laêng truï töù giaùc   

 
Hình hoäp : Hình laêng truï coù ñaùy laø hình bình haønh ñöôïc goïi laø hình hoäp. Hình hoäp coù: 

• 6 maët  ñeàu laø nhöõng hình bình haønh, caùc maët ñoái dieän thì song song vaø baèng nhau. 
• 12 caïnh chia laøm 4 nhoùm, moãi nhoùm 4 caïnh song song vaø baèng nhau. 
• 4 ñöôøng cheùo caét nhau taïi trung ñieåm cuûa moãi ñöôøng.   

 A

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
6. Hình choùp cuït 
Ñònh nghóa : Cho maët phaúng (P) khoâng qua ñænh hình choùp vaø song song vôùi maët phaúng ñaùy vaø  caét caùc 
caïnh beân hình choùp . Hình giôùi haïn bôûi (P) vaø maët phaúng ñaùy goïi laø hình choùp cuït. 
Tính chaát : 

• Hai ñaùy laø hai ña giaùc coù caùc caïnh töông öùng song song vaø tæ soá caùc caëp caïnh töông öùng baèng 
nhau 

O

S
D

D'B C A'

A'

B' C'

D' B' C'
D

A

B C
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• Caùc maët beân laø nhöõng hình thang 
• Caùc ñöôøng thaúng chöùa caùc caïnh beân ñoàng qui taïi moät ñieåm 

B.Giaûi toaùn  
Chöùng minh hai maët phaúng song song ta chöùng minh maët phaúng naøy chöùa hai ñöôøng thaúng caét nhau  
song song vôùi maët phaúng kia 

x

y
z

t

A

B C

D

A'

B'

C'

D'

O'

O

  Ví duï 1 : Trong maët phaúng (P) cho hình bình haønh ABCD .Qua A,B,C,D laàn löôït veõ caùc nöûa ñöôøng thaúng    
  Ax, By, Cz, Dt song song vôùi nhau vaø naèm veà moät phía ñoái vôùi maët phaúng (P).Maët phaúng (Q) laàn löôït caét  
  Ax, By, Cz, Dt taïi A’, B’, C’, D’. 

a) Chöùng minh mp(Ax,By) song song vôùi mp(Cz,t) 
b) Chöùng minh töù giaùc A’B’C’D’ laø hình bình haønh 
c) Chöùng minh AA’ + CC’ = BB’ + DD’ 

Giaûi 
a) Ta coù Ax // Cz (giaû thieát) vaø AB // CD ( caïnh ñoái hình bình haønh) 
Vaäy mp(Ax,By) // mp(Cz,Dt) 

b) mp(Q) caét hai maët phaúng songsong (Ax,By) vaø (Cz,Dt) theo hai 
tuyeán A’B’ // C’D’ 
Töông töï mp(By,Cz) // mp(Ax.Dt) .Do ñoù mp(Q) caét hai maët naøy 
theo hai giao tuyeán B’C’ // A’D’ 
Vaäy töù giaùc A’B’C’D’ laø hình bình haønh 
c) Goïi O vaø O’ laø taâm hai hình bình haønhABCD vaø A’B’C’D’ .Ta 

coù : OO’ = 
A '

2
'A CC+
 (ñöôøng trung bình cuûa hình thang ACC’A’) 

S

CB

A D

E

FO

M

N

 vaø OO’ = 
B ' '

2
B DD+

 (ñöôøng trung bình cuûa hình thang BDD’B’). 

Vaäy AA’ + CC’ = BB’ + DD’. 

  Ví duï 2 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình bình haønh taâm O .Goïi E vaø F laàn löôït laø trung   
  ñieåm cuûa SA vaø CD. 

a) Chöùng minh mp(OEF) song song vôùi mp(SBC) 
b) Goïi M laø trung ñieåm cuûa SD vaø N laø trung ñieåm cuûa OE . Chöùng minh MN song song vôùi maët  
phaúng (SBC) 

Giaûi 
  

a) Ta coù OF // BC ( ñöôøng trung bình cuûa tam giaùc BCD) 
vaø OE // SC ( ñöôøng trung bình cuûa tam giaùc SAC) 
Vaäy mp(OEF) // mp(SBC) 

b) Ta coù EM // AD (ñöôøng trung  bình cuûa tam giaùc SAD) 
do ñoù EM//OF .Suy ra MN naèm treân maët phaúng (OEMF) 
Maø mp(OEMF) // mp(SBC) 
Vaäy MN // mp(SBC) 
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x

y

t

z

A

B

C

D

H

M
O

N

  Ví duï 3 : Cho hai nöûa ñöôøng thaúng Ax vaø By cheùo nhau .Hai ñieåm C vaø D laàn löôït di ñoäng treân Ax vaø By   
  sao cho AC = BD . 

a) Chöùng minh raèng CD luoân luoân song song vôùi maët phaúng coá ñònh 
b) Trung ñieåm M cuõa CD chaïy treân ñöôøng naøo? 

Giaûi 
a) Keû Bt // Ax vaø laáy ñieåm H treân Bt sao cho BH = AC 
Ta coù AC // BH vaø AC = BH neân töù giaùc ABHC laø hình bình haønh 
Do ñoù CH // AB 
Maët khaùc BH = BD neân tam giaùc BDH caân taïi B, do ñoù DH song 
song vôùi phaân giaùc ngoaøi Bz .Vaäy mp(CDH) // mp(ABz) 
Maø CD naèm treân maët phaúng (CDH) neân  
CD // mp(ABz) coá ñònh 

b) Goïi O laø trung ñieåm cuûa AB vaø N laø  laø trung ñieåm cuûa DH .Ta 
coù MN // OB vaø MN = OB neân OMNB laø hình bình haønh, suy ra 
OM // BN. 
Vì tam giaùc BDH caân neân trung tuyeán BNcuõng laø phaân giaùc cuûa 
goùc yBt , do ñoù N di ñoäng treân tia phaân  
giaùc trong Bz’cuûa goùc yBt coá ñònh .Vaäy M di ñoäng treân tia Ou // Bz’ 

O

C'

B'

A'

C

B

A

N

M

O'

  Ví duï 4 : Cho laêng truï tam giaùc ABC.A’B’C’.Goïi M laø trung ñieåm cuûa B’C’ 
a) Chöùng toû mp(AA’M) caét BC taïi N vaø AN//A’M 
b) Chöùng minh raèng ñöôøng thaúng AC’ song song vôùi mp(BA’M) 
c) Tìm giao tuyeán cuûa hai maët phaúng (AB’C’) vaø (A’BC) 

Giaûi 
a) Hai maët phaúng (ABC) vaø (A’B’C’) song song caét bôûi maët 
phaúng (AA’M) theo hai giao tuyeàn AN // A’M , do ñoù  N laø  
trung ñieåm cuûa BC. 

b) Ta coù AN // A’M vaø NC’ // BM.  
Do ñoù mp(ANC’) // mp(BA’M)  
Vaäy AC’ // mp(BA’M) 

c) Goïi O laø taâm hình bình haønh ABB’A’ vaø O’ laø taâm hình bình 
haønh ACC’A’ 
Hai maët phaúng (AB’C’) vaø (A’BC) coù hai ñieåm chung O vaø O’ 
neân giao tuyeán cuûa chuùng laø OO’ 
 
 
 

 
  Ví duï 5 : Cho hình hoäp ABCD.A’B’C’D’. 
           a) Chöùng minh raèng boán ñöôøng cheùo cuûa hình hoäp caét nhau taïi trung ñieåm cuûa moãi ñöôøng 
           b) Chöùng minh raèng toång bình phöông caùc ñöôøng cheùo cuûa moät  hình hoäp baèng toång bình phöông  
               taát caû caùc caïnh cuûa hình hoäp ño.ù 

Giaûi 
a) Ta coù AA’ // CC’ vaø AA’ = CC’ neân töù giaùc ACC’A’ laø hình bình haønh, do hai ñöôøng cheùo AC’ vaø A’C 
caét nhau taïi trung ñieåm moãi ñöôøng 
Töông töï caùc töù giaùc ABC’D’ vaø ADC’B’ laø hình bình haønh. 
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C'B'

A'

CB

A

D'

D

Vaäy boán ñöôøng cheùo AC’, A’C, BD’ vaø B’D giao nhau taïi trung ñieåm O cuûa moãi ñöôøng 

b) Ta chöùng minh tính chaát : Trong hình bình haønh toång bình phöông hai ñöôøng cheùo baèng toång bìng 
phöông caùc caïnh 
Xeùt hình bình haønh ABCD, theo ñònh lí haøm cos ta coù :  
AC2 = AB2 + BC2 – 2AB.BC.cosB 
BD2 = AB2 + AD2 – 2AB.AD.cos A 
maø goùc A vaø goùc B buø nhau neân cosA = - cosB 
Vaäy AC2 + BD2 = 2(AB2 + BC2 ) 
Aùp duïng tính chaát naøy vaøo caùc hình haønh: 
 ACC’A’ ⇒  AC’2 + A’C2 = 2(AC2 + AA’2)  
BDD’B’  BD’⇒ 2 + B’D2  = 2(BD2 + BB’2) 
Vaäy AC’2 + A’C2 + BD’2 + B’D2 = 4AA’2 + 2(AC2 + BD2 )   
(vì AA’ = BB’) 
                                                       = 4AA2 + 4( AB2 + BC2) 

S
  Ví duï 6 : Cho hình choùp cuït tam giaùc ABC.A’B’C’.Goïi S laø giao 
ñieåm caùc ñöôøng thaúng chöùa caùc caïnh beân vaø G vaø G’ laø troïng taâm 
caùc tam giaùc ABC vaø A’B’C’. Chöùng toû AG // A’G’  C'A'

A

B

C

B'
M'

MG

G'      
Giaûi 
Goïi M vaø M’ laø trung ñieåm cuûa BC vaø B’C’ thì troïng taâm G thuoäc 
AM vaø troïng taâm G’ thuoäc A’M’.Hai maët phaúng song song 
(ABC) vaø (A’B’C’) caét bôûi maët phaúng AGA’ theo hai giao tuyến AG 
// A’G’ 

 

C. Baøi taäp reøn luyeän  
2.19 Cho hai hình bình haønh ABCD vaø ABEF coù caïnh chung AB vaø khoâng naèm trong cuøng maët phaúng . 
a) Chöùng minh mp(CBE) // mp(ADF) 
b) Laáy ñieåm M treân ñöøôøng cheùo AC vôùi MC = 2AM vaø ñieåm N treân ñöôøng cheùo BF vôùi NF = 2BN .Caùc 
ñöôøng song song vôùi AB keû töø M,N laàn löôït caét AD vaø AF taïi M’ vaø N’.Chöùng minh mp(DEF) //  
mp(MNN’M’) 

2.20 Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình bình haønh.Goïi O laø taâm cuûa hình bình haønh , M vaø N 
laàn löôït laø trung ñieåm cuûa SC vaø SD . 
a) Chöùng minh mp(OMN) song song vôùi mp(SAB) 
b) Goïi E vaø F laø trung ñieåm cuûa CD vaø ON .Chöùng minh EF song song vôùi mp(SBC) 

2..21. Cho töù dieän ABCD.Goïi M vaø N laø hai ñieåm di ñoäng treân hai ñöôøng thaúng AB vaø CD. Chöùng toû  
ñieåm I naèm trong maët phaúng coá ñònh 

2.22 Cho hình laêng truï tam giaùc ABC.A’B’C’. Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh AA’ vaø 
AC 
a) Döïng thieát dieän cuûa hình laêng truï vôùi maët phaúng (MNB’) 
b) Döïng thieát dieän cuûa laêng truï vôùi mp(MNP) vôùi P laø trung ñieåm cuûa B’C’ 

2..23 Cho hình hoäp ABCD.A’B’C’D’ 
a) Chöùng minh mp(BDA’) song song vôùi mp(B’D’C) 
b) Chöùng minh ñöôøng cheùo AC’ ñi qua troïng taâm G1 vaø G2 cuûa hai tam giaùc BDA’ vaø B’D’C vaø AG1 =  
G1G2 = G2C’ 
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D. Höôùng daãn giaûi  

A

D C

EF

N

M

N'

M'

B

2.19  
 a) Ta coù BC // AD vaø BE // AF 
Vaäy mp(CBE) // mp(DAF) 
b)MM’ // DC neân theo ñònh lí Ta-leùt trong tam giaùc ACD ta coù 

:
' 1

3
AM AM
AD AC

= =  

NN’ // AB neân ta coù :
' 1

3
AN BN
AF BF

= =  

Do ñoù : 
' 'AM AN

AD AF
=   ⇒  M’N’ // DF 

Ta coù EF // NN’ ( cuøng song song vôùi AB) vaø  DF // M’N’ S

Vaäy mp(DEF) // mp(MNN’M’). 

2.20      
a) Ta coù MN // CD vaø AB // CD  neân MN // AB N
Ta coù MO // SA 
Vaäy mp(OMN) // mp(SAB) M
b) Ta coù OE // BC vaø ON // SB F
Vaäy mp(OEN) // mp(SBC) A D
Suy ra EF // mp(SBC) 
 EO2.21   Goïi E vaø F laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AD vaø BC . 
 B C

x

y

A

B

C

D

M

N

I

E

F

A

B

C

A'

B'

C'

M

N

K

Q

P

H

E
R

Ta coù : 1IM EA
IN ED

= =  

hay 
IM IN
EA ED

=  

Do ñoù theo ñònh lí Ta-leùt ñaûo thì ba ñöôøng thaúng EI , AM , DN 
cuøng song song vôùi moät maët phaúng.  
Neáu keû Ex // AB vaø Ey // DC thì EI naèm trong maët phaúng (xEy) 
coá ñònh 
 
 

2.22  
      
a) Ñöôøng thaúng MN caét  ñöôøng thaúng CC’ taïi K .Ñöôøng thaúng 
BK caét BC taïi Q . Vaäy thieát dieän cuûa hình laêng truï vôùi maët  
phaúng (MNB’) laø töù giaùc MNQB’ 

b) Ñöôøng thaúng PK caét BC taïi H vaø ñöôøng thaúng MN AC taïi E 
.Ñöôøng thaúng PE A’B’ taïi R . 
Vaäy thieát dieän cuûa laêng truï vôùi maët phaúng (MNP) laø nguõ giaùc 
MNHPR . 
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C'B'

A'

CB

A

D'

D
O

O'

G1

G2

M

 
 
2.23  a) Ta coù BD // B’D’ vaø BA’ // CD’ 
Vaäy mp(BDA’) // mp(B’D’C) 
b) Goïi O . O’ vaø M laø taâm caùc hình bình haønhABCD,A’B’C’D’ vaø ACC’A’. 
Trong hình bình haønh ACC’A’,ñöôøng cheùo AC’ caét A’O taïi G1 vaø caét CO’ taïi G2 .Ta coù AO // A’C’ vaø 
A’C’ = 2AO 
Do ñoù hai tam giaùc G1A’C’ ñoàng daïng vôùi tam giaùc G1OA ,ta coù : 

1

1

' ' ' 2G A A C
G O AO

= =  .Vaäy G1 laø troïng taâm cuûa tam giaùc BDA’ vì 

A’O laø trung tuyeán cuûa tam giaùc naøy. 

Töông töï 2

2

2
' ' '

G C AC
G O C O

= =  neân G2 laø troïng taâm tam giaùc B’D’C 

Maët khaùc ta coù OG1 // CG2 vaø O laø trung ñieåm cuûa AC neân AG1 = 
G1G2  
Töông töï O’G2 // A’G1 neân C’G2 = G1G2  

§5. Pheùp chieáu song song 

A. Toùm taét giaùo khoa 
1. Ñònh nghóa pheùp chieáu song songTrong khoâng gian cho moät maët phaúng (P) vaø ñöôøng thaúng d caét 
mp(P). Vôùi moãi ñieåm M trong khoâng gian ,veõ ñöôøng thaúng qua M vaø song song vôùi d hoaëc truøng vôùi d. 
Ñöôøng thaúng naøy caét mp(P) taïi M’ . 

Pheùp ñaët töông öùng moãi ñieåm M trong khoâng gian vôùi ñieåm M’ cuûa 
mp(P) nhö treân goïi laø pheùp chieáu song song leân mp(P) theo 
phöông d, mp(P) goïi laø matë phaúng chieáu, ñöôøng thaúng d goïi laø 
phöông chieáu M’ goïi laø hình chieáu song song  (hoaëc aûnh) cuûa ñieåm 
M qua pheùp chieáu song song 

d M

D

• Neáu M vaïch moät hình (H) vaø hình chieáu M’ cuûa noù vaïch hình 
(H’) thì (H’) goïi laø hình chieáu song song cuûa hình (H). 
  

M'
P

• Neáu M thuoäc maët phaúng chieáu (P) thì hình chieáu song song cuûa 
M laø M. 

2. Tính chaát 
Tính chaát 1 : Hình chieáu song song cuûa moät ñöôøng thaúng laø moät ñöôøng thaúng 
Heä quaû : Hình chieáu song song cuûa moät ñoaïn thaúng laø moät ñoaïn thaúng, cuûa moät tia laø moät tia 

 

a'

d
a

d

a

b

a'

b'

P

Q

M

M'

P

M

Q N
R

M'
N'

 
Tính chaát 2 : Hình chieáu song song cuûa hai ñöôøng thaúng song song laø hai ñöôøng thaúng song song hoaëc 
truøng nhau  
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Tính chaát 3 : Pheùp chieáu song song khoâng laøm thay ñoåi tæ soá cuûa hai ñoaïn thaúng naèm treân hai ñöôøng thaúng 
song song 

A
A

A

B

C

D

M

G

G'

E

F

H

K

N

  

d
d

B
C BCD

D

D D
A' A' B'B' C' D' D'C'

P P
 

3. Hình bieåu dieãn cuûa moät hình khoâng gian 
Ñònh nghóa : 
Hình bieåu dieãn cuûa moät hình (H) trong khoâng gian laø hình chieáu song song cuûa hình (H) treân moät maët 
phaúng hoaëc hình ñoàng daïng vôùi hình chieáu ñoù 
Ngöôøi ta chöùng minh raèng :Hình chieáu song song cuûa moät ñöôøng troøn laø moät ñöôøng elip hoaëc laø ñöôøng 
troøn (ñaëc bieät coù theå laø moät ñoaïn thaúng).Vì vaäy ta thöôøng duøng ñöôøng elip laøm hình bieåu dieãn cuûa ñöôøng  
troøn ,taâm cuûa elip bieåu dieãn cho taâm cuûa ñöôøng troøn 

B. Giaûi toaùn 
  Ví duï 1 : Cho töù dieän ABCD.Goïi G laø troïng taâm tam giaùc ACD. 

a) Chöùng minh raèng hình chieáu song song G’cuûa ñieåm G treân maët phaúng  
      (BCD) theo phöông AB laø troïng taâm cuûa tam giaùc BCD 
  b) Goïi E,F,H laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AB,AC,AD.Hình chieáu cuûa tam giaùc EFH laø hình gì? 
 
Giaûi 
a) Goïi M laø trung ñieåm cuûa CD thì G ∈AM vaø GA = 2GM .Hình chieáu song song cuûa AM theo phöông 

AB treân mp(BCD) laø BM .Do ñoù hình chieáu song song  cuûa ñieåm G 
treân mp(BCD) theo phöông AB laø ñieåm G’ ∈  BM vaø G’B = 2G’M 
(tính chaát 3)     
Vaäy G laø troïng taâm tam giaùc BCD 
Hình chieáu cuûa ñieåm E theo phöông AB treân mp(BCD) laø B .Hình 
chieáu cuûa trung ñieåm F cuûa AC theo phöông AB treân mp(BCD) laø 
trung ñieåm K cuûa BC vaø hình chieáu cuûa trung ñieåm H cuûa AD laø trung 
ñieåm N cuûa BD.Vaäy hình chieáu cuûa tam giaùc EFH theo phöông AB  
treân mp(BCD) laø tam giaùc BKN 
  
 
 
 
 
 

  Ví duï 2 : Cho ñoaïn AB song song vôùi mp(P) .Goïi A’ vaø B’ laàn löôït laø hình chieáu song song cuûa A vaø B   
  treân mp(P) theo phöông cuûa ñöôøng thaúng d cho tröôùc .Chöùng minh raèng A’B’ = AB.Phaàn ñaûo coù ñuùng   
  khoâng? 

Giaûi 
Ta coù AB // mp(P) vaø A’B’ = (ABB’A’)∩ (P) 
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do ñoù A’B’ // AB  

d

P

D

A B

A' B'

Ta coù AA’ // BB’ // d 
Vaäy ABB’A’ laø hình bình haønh 
Suy ra A’B’ = AB 
Phaàn ñaûo sai vì neáu laáy ñieåm C treân ñöôøng thaúng BB’ vôùi AC = 
AB thì hình chieáu cuûa AC vaãn laø A’B’ = AC nhöng AC khoâng 
song song vôùi mp(P) 

C. Baøi taäp reøn luyeän  
2.24 Chöùng minh raèng hình chieáu song song cuûa hình bình haønh treân mp(P) theo moät phöông d cho tröôùc  
thöôøng laø hình bình haønh 

2.25 Cho ñöôøng thaúng a caét maët phaúng (P) taïi A .Goïi a’ laø hình chieáu song song cuûa a treân mp(P) theo 
phöông d cho tröôùc. 
a) Chöùng toû a’ qua A 
b) Laáy hai ñieåm B vaø C treân a vaø goïi B’ , C’ laàn löôït laø hình chieáu song song cuûa B vaø C treân mp(P) theo  
phöong d .Choïn phöông d sao cho B’C’ = BC 

2.26 Cho tam giaùc ABC naèm ngoaøi maët phaúng (P).Giaû söù BC song song vôùi (P) vaø AB vaø AC laàn löôït caét 
(P) taïi D vaø E.Haõy choïn phöông chieáu d sao cho hình chieáu cuûa tam giaùc ABC treân (P) theo phöông d laø  
moät tam giaùc ñeàu 

D.Höôùng daãn giaûi 
2.24 Theo tính chaát 2 thì hình chieáu song song cuûa hai ñöôøng thaúng song song laø hai ñöôøng thaúng song 
song hoaëc truøng nhau.Hình bình haønh laø töù giaùc coù caùc caëp caïnh ñoái song song neân hình chieáu song song 
cuûa noù treân maët phaúng chieáu (P) thöôøng laø hính bình haønh .Neáu phöông chieáu d song song vôùi maët phaúng 
cuûa hình bình haønh thì hình chieáu cuûa hình bình haønh laø moät ñoaïn 

d

P
D

A

E

B C

B'

A'

C'

 

a
BA C

C
d

d

a'

P

D B

B'
A' C' A C'B'

D'
P

 
 
2.25 a) Ta coù ñieåm A∈  a vaø ñieåm A∈mp(P) ,do ñoù hình chieáu song song cuûa A treân mp(P) theo phöông d 
naøo ñoù cuõng laø ñieåm A.Maø hình chieáu song song cuûa ñöôøng traúng a treân mp(P) laø a’ ,Vaäy A ∈a’ 
b) Neáu B’C’ = BC thì töù giaùc BCC’B’ laø hình thang caân caïnh ñaùy BB’vaø CC’.Do ñoù AB’ = AB .Laáy ñieåm  
B’ treân mp(P) sao cho AB’ = AB vaø choïn phöông d song song vôùi BB’ 

2.26  
Ta coù BC // mp(P) neân BC //DE // B’C’  
Do ñoù neáu tam giaùc A’B’C’ laø tam giaùc ñeàu thì tam giaùc A’DE 
cuõng laø tam giaùc ñeàu. 
Vaäy trong maët phaúng (P) ta döïng tam giaùc ñeàu A’DE bieát caïnh DE 
cho tröôùc. Choïn phöông d // AA’ 
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Caâu hoûi traéc nghieäm cuoái chöông 2 
Caâu 1 : Trong caùc meänh ñeà sau meänh ñeà naøo ñuùng? 
a) Hai ñöôøng thaúng khoâng coù ñieåm chung thì cheùo nhau 
b) Hai ñöôøng thaúng khoâng song song thì cheùo nhau 
c) Khoâng coù ñöôøng thaúng naøo caét caû hai ñöôøng thaúng cheùo nhau 
d) Hai ñöôøng thaúng cheùo nhau neáu chuùng khoâng cuøng naèm trong moät maët phaúng 

Caâu 2 : Trong caùc meänh ñeà sau meänh ñeà naøo ñuùng ? 
a) Cho ñöôøng thaúng a // mp(P) vaø ñöôøng thaúng b baát kyø naèm trong mp(P) thì a song song vôùi b 
b) Hai ñöôøng thaúng phaân bieät cuøng song song vôùi moät maët phaúng thì chuùng song song 
c) Coù duy nhaát moät maët phaúng ñi qua moät ñieåm vaø moät ñöôøng thaúng khoâng chöùa ñieåm ñoù 
d) Caû ba caâu treân ñeàu sai 

Caâu 3 : Cho töù dieän ABCD.Caùc meänh ñeà sau meänh ñeà naøo ñuùng: 
a) Coù ba caëp ñöôøng thaúng cheùo nhau laø AB vaø CD, AD vaø BC ,AC vaø BD 
b) Caùc ñoaïn thaúng noái trung ñieåm caùc caëp caïnh ñoái thì ñoàng qui 
c) Caùc ñoaïn noái töø ñænh ñeán troïng taâm maët ñoái dieän thì ñoàng qui 
d) Caû ba caâu treân ñeàu ñuùng 

Caâu 4 : Cho töù dieän ABCD .Treân caùc caïnh AB vaø AC laàn löôït laáy caùc ñieåm M vaø N sao cho ñöôøng thaúng 
MN caét ñöôøng thaúng BC taïi E .Laáy ñieåm O baát kyø trong tam giaùc BCD.Caùc keát luaän sau keát luaän naøo 
ñuùng? 
(I) mp(OMN) ∩mp(BCD) = OE 
(II) Giao ñieåm cuûa mp(OMN) vôùi ñöôøng thaúng BD laø giao ñieåm cuûa BD vôùi ñöôøng thaúng OE 
(III) Giao ñieåm cuûa mp(OMN) vôùi ñöôøng thaúng CD laø giao ñieåm cuûa CD vôùi ñöôøng thaúng ON 
a) chæ (I) b) chæ (I) vaø (II)     c) chæ (II) d) caû ba (I) (II) (III)  

Caâu 5 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình bình haønh ABCD taâm O.Goïi M laø trung ñieåm cuûa SC.Caùc 
keát luaän sau keát luaän naøo ñuùng? 
(I) Giao ñieåm I cuûa ñöôøng thaúng AM vôùi mp(SBD) thuoäc SO 
(II) IA = 2IM 
(III) Giao tuyeán cuûa hai maët phaúng (SAB) vaø mp(SCD) laø ñöôøng thaúng qua S vaø song song vôùi AB 
a) ba caâu (I),(II),(III) ñeàu ñuùng              b) chæ (I) 
c) chæ (I) vaø (III)   d) chæ (I) vaø (II) 

Caâu 6 : Cho töù dieän ABCD .Goïi E vaø F laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AB vaø CD vaø G laø trong taâm tam giaùc 
BCD.Giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng EG vaø mp(ACD) laø : 
a) Ñieåm F b) Giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng EG vaø ñöôøng thaúng AF 
c) Giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng EG vaø ñöôøng thaúng AC  
d) Giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng EG vaø ñöôøng thaúng CD 

Caâu 7 : Cho töù dieän ABCD .Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AB vaø AC.Ñieåm P tuyø yù treân caïnh AD. 
Thieát dieän cuûa hình töù dieän ABCD vôùi mp(MNP) laø : 
a) Thöôøng laø hình bình haønh      b) Moät tam giaùc c) Moät hình thang 
d) Moât nguõ giaùc 

Caâu 8 : Cho töù dieän ABCD coù caùc caïnh ñeàu baèng a.Laáy ñieåm M treân AB vôùi 

AM = 
3
a

.Dieän tích cuûa thieát dieän cuûa hình töù dieän  khi caét bôûi maët phaúng qua M vaø song song vôùi 

mp(BCD) laø : 
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a) 
2 3
12

a
 b) 

2 3
18

a
 c) 

2 3
24

a
 d) 

2 3
36

a
 

Caâu 9 : Cho töù dieän ABCD coù caùc caïnh ñeàu baèng a.Goïi G1 vaø G2 laàn löôït laø troïng taâm caùc tam giaùc BCD 
vaø ACD thì ñoaïn G1G2 baèng bao nhieâu? 

a) 
4
a

  b) 
3
a

  c) 
2
3
a

  d) ñaùp soá khaùc 

Caâu 10 : Cho hai tia Ax vaø By naèm treân hai ñöôøng thaúng cheùo nhau.Ñieåm M di ñoäng treân Ax vaø ñieåm N 
di ñoäng treân By sao cho BN = AM.Treân tia Bz // Ax laáy ñieåm M’ sao cho BM’ = AM Goïi I laø trung ñieåm 
cuûa MN.Caâu naøo sau ñaây ñuùng? 
a) M’N song song vôùi moät ñöôøng thaúng coá ñònh 
b) MN song song vôùi moät maët phaúng coá ñònh 
c) I chaïy treân tia Ot vôùi O laø trung ñieåm cuûa AB 
d) Caû ba caâu treân ñeàu ñuùng 

Caâu 11 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thang (AD//BC).Giao tuyeán cuûa hai maët phaúng 
(SAD) vaø (SBC) laø : 
a) Ñöôøng thaúng qua S vaø trung ñieåm cuûa AB 
b) Ñöôøng thaúng qua S vaø song song vôùi AD 
c) Ñöôøng thaúng qua S vaø song song vôùi AB 
d) Ñöôøng thaúng qua S vaø giao ñieåm O cuûa AC vaø BD 

Caâu 12 : Cho laêng truï tam giaùc ABC.A’B’C’.Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa BC vaø CC’.Maët 

phaúng (A’MN) caét AB taïi H thì 
HA
HB

 baèng : 

a) 2  b) 3  c) ½  d) tæ soá khaùc 

Caâu 13 : Cho laêng truï tam giaùc ABC.A’B’C’.Goïi H laø trung ñieåm cuûa A’B’.Maët phaúng (BCH) caét A’C’ 

taïi K thì tæ soá 
'
' '

A K
A C

 baèng : 

a) 2  b) ½  c) 
1
4

  d) 
3
4

 

Caâu 14 : Cho hình laêng truï tam giaùc ABC.A’B’C’ .Goïi H laø trung ñieåm cuûa A’B’.Maët phaúng (BCH) caét 

AC’ taïi E thì tæ soá 
AE

 baèng : 
AC '

a)
2
3

  b) 
1

  c) 
2

1
4

  d) 
3
4

 

Caâu 15 : Cho töù dieän ABCD coù caùc caïnh ñeàu baèng a.Goïi G laø troïng taâm tam giaùc BCD.Caét töù dieän bôûi 
maët phaúng (ABG) thì dieän tích cuûa thieát dieän baèng : 

a) 
2 3
4

a
 b) 

2 2
2

a
 c) 

2 2
4

a
 d) 

2 3
2

a
 

Caâu 16 : Cho töù dieän ABCD vaø M laø trung ñieåm cuûa CD.Laáy ñieåm O treân BM vôùi BO = 3 OM.Ñöôøng 
song song vôùi AB keû töø O caét mp(ACD) taïi A’ thì tæ soá  

'OO
AB

 baèng : 
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a) 
1
3

  b) 
1
4

  c) 
1
2

  d) 
2
3

 

Caâu 17 : Cho hình choùp SABCD coù ñaùy laø hình thang ABCD (AD//BC) .Goïi M vaø N laàn löôït laø trung 
ñieåm cuûa SB vaø SC .Giao tuyeán cuûa hai maët phaúng (SAD) vaø (SBC) laø : 
a) Ñöôøng thaúng AD  b) Ñöôøng thaúng song song vôùi MN 
c) Ñöôøng thaúng AM  d) Ñöôøng thaúng BN 

Caâu 18 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình bình haønh .Moät maët phaúng (P) qua ñieåm M treân caïnh SA 
vaø song song vôùi AC vaø SB laàn löôït caét AB, BC, SC , BD vaø SD taïi N,Q,R,E vaø F.Caùc meänh ñeà sau ñaây 
meänh ñeà naøo ñuùng? 
a) MNPR laø hình bình haønh 
b) MN,QR vaø EF cuøng song song vôùi SB 
c) MQ, NR vaø EF ñoàng qui 
d) Caû ba caâu treân ñeàu ñuùng 

Caâu 19 : Cho hình hoäp ABCD.A’B’C’D’.Laáy ñieåm M treân AB vôùi AB = 4AM, ñieåm N treân DD’ vôùi ND = 
3ND’ vaø ñieåm P treân B’C’ vôùi B’C’ = 4 B’P. 
Caùc meänh ñeà sau meänh ñeà naøo ñuùng ? 
a) mp(MNP) song song vôùi mp(AB’D’) 
b) mp(MNP) song song vôùi mp(AC’D’) 
c) MN song song vôùi AP 
d) Caû ba caâu treân ñeàu sai 

Caâu 20 : Trong caùc meänh ñeà sau meänh ñeà naøo ñuùng? 
(I) Moät ñöôøng thaúng coù theå truøng vôùi hình chieáu song song cuûa noù 
(II) Tam giaùc ABC coù hình chieáu song song laø tam giaùc A’B’C’ thì troïng taâm cuûa tam giaùc ABC coù 

hình chieáu laø troïng taâm tam giaùc A’B’C’ 
(III) Moät ñöôøng thaúng luoân caét hình chieáu cuûa noù 
a) Chæ (I) b) chæ (I) vaø (II) c) chæ (III) d) caû ba (I) (II) (III) 
 

Baûng traû lôøi 
1d 2c 3d 4b 5a 6b 7c 8d 9b 10d 
 11b 12a 13b 14a 15c 16b 17b 18d 19a 20b 

A

B

C

D

M

N

E

O

Höôùng daãn giaûi 
1d 
2c 
3d 

4b  (I) ñuùng vì hai maët phaúng (OMN) vaø (BCD) coù hai ñieåm chung O vaø E Vaäy 
mp(OMN) ∩mp(BCD) = OE 
 (II) ñuùng vì OE vaø BD naèm trong maët phaúng  (BCD) neân caét  nhau  taïi F thì F 
laø giao ñieåm cuûa BD vôùi mp(OMN) 
(III) sai vì CD vaø ON khoâng caét nhau 

5a       
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x

S

CB

A D

M

O

I

• ñuùng vì AM vaø SO laø hai trung tuyeán cuûa tam giaùc SAC 
giao nhau taïi troïng taâm I ,maø SO naèm trong mp(SBD) 
neân AM caét mp(SBD)taïi I treân SO 

• (II) ñuùng vì I laø troïng taâm tam giaùcSAC 
• (III) ñuùng vì hai maët phaúng (SAB)  
(SCD) coù S chung vaø AB//CD 
 
 
 
  
 
 

6 b F laø trung ñieåm cuûa CD neân BF laø trung tuyeán cuûa tam giaùc BCD.Do ñoù G thuoäc BF.Vaäy trong tam 
giaùc ABF, EG vaø AF caét nhau taïi H thì H laø giao ñieåm cuûa EG vaø mp(ACD) 
7c  MN // BC ,do ñoù mp(MNP) caét mp(BCD) theo giao tuyeán PQ // BC// MN 
Vaäy thieát dieän MNPQ laø hình thang 

A

B

C

A'

B'

C'

M

N

E

H

A

B

C

A'

B'

C'

H

K

8d  Thieát dieän laø tam giaùc ñeàu caïnh baèng 
3
a

 .Vaäy dieän tích cuûa thieát dieän laø S = 
2 3
36

a
 

9b Goïi M laø trung ñieåm cuûa CD thì G1 ∈  BM vaø G2 ∈  AM. 

Ta coù : 1 2 1
3

MG MG
MB MA

= =  Do ñoù G1G2 // AB 

Vaäy 1 2 1
3

G G
AB

=  Suy ra G1G2 = 
3
a

 

10d  Ta coù BN = BM’ = AM .Do ñoù tam giaùc BNM’ caân neân caïnh NM’ // vôùi phaân giaùc ngoaøi Bu cuûa goùc 
yBz. 
Ta coù MM’ // AB vaø NM’ // Bu neân mp(MNM’) // mp(ABu)  
Vaäy MN // mp(ABu) coá ñònh 
Goïi O laø trung ñieåm cuûa AB vaø J laø trung ñieåm cuûa NM’ thì OI // BJ 
Vaäy I thuoäc tia Ot // pnaân giaùc trong Bv cuûa goùc yBz 

11b Hai maët phaúng (SAD) vaø (SBC) coù ñieåm S chung vaø laàn löôït chöùa AD vaø  
BC song song . Vaäy giao tuyeán cuûa chuùng laø ñöôøng thaúng qua S vaø song song  
vôùi AD 

12a Ñöôøng thaúng MN caét ñöôøng thaúng BB’ taïi E 
Ñöôøng thaúng A’E caét AB taïi H thì H laø giao ñieåm cuûa mp(A’MN) vôùi AB. M laø 

trung dieåm cuûa BC neân BE = CN = 
1
2

CC’maø BB’ = CC’ vaø AB = A’B’  

Vaäy 
1

' ' ' 3
HB EB

B EB
= =  

A
Suy ra HA = 2 HB 

 
 
13c 
Ta coù BC // B’C’ . Do ñoù mp(BCH) caét mp(A’B’C’)  
theo giao tuyeán HK // B’C’. 
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H laø trung ñieåm cuûa A’B’.Vaäy K laø trung ñieåm A’C’. 

Suy ra 
' 1
' ' 2

A K
A C

=  

14a  AC’ caét CK taïi E thì E laø giao ñieåm cuûa mp(BCH) vôùi AC’ 

Vaäy 
2

' 3
AE
AC

=  

15c  Maët phaúng (ABG) caét CD taïi trung ñieåm M.Vaäy thieát dieän laø tam giaùc  

ABM caân taïi M vôùi AB = a vaø MA= MB = 
3

2
a

,ñöôøng cao MH cuûa tam giaùc  baèng 
2

2
a

. 

Vaäy S = 
2 2
4

a
 A

16b   Trong tam giaùc ABM, ñöôøng song song vôùi AB keû töø O caét AM taïi A’ 

Ta coù : 
'

4
OA MO 1
AB MB

= =   

 A'
17b Ta coù MN // BC (ñöôøng trung bình cuûa tam giaùc SBC DB

OHai maët phaúng (SAD) vaø (SBC) coù S chung vaø laàn löôït chöùa AD // BC //MN M
Vaäy giao tuyeán cuûa chuùng laø ñöôøng thaúng qua S vaø song song vôùi MN C

18d  
• mp(P) qua M vaø // vôùi SB vaø AC neân mp(P) (SAB) = 

MN //SB. 
∩S

• mp(P) ∩mp(ABC) = NQ // AC 
• mp(P) ∩mp(MAC) = MR // AC M

F • mp(P) ∩  mp(SBC) = QR // SB R
• mp(P) ∩  mp(SBD) = EF // SB 
Vaäy töù giaùc MNQR laø hình bình haønh  

A D
Ta coù MN // QR // EF // SB 
Vì NQ // AC neân E laø trung ñieåm cuûa NQ vaø EF // MN .Vaäy 
EF qua giao ñieåm cuûa hai ñöôøng cheùo MQ vaø NR 

N

E  
B Q C

C'B'

A'

CB

A

D'

DM

N

P

19a. Ta coù : 
' 1

3
MA ND

B ND
= =  

M
Do ñoù theo ñònh lí Ta-leùt ñaûo thì MN, AD’vaø BD cuøng song song vôùi 
moät maët phaúng hay MN // mp(AB’D’) 

Ta cuõng coù 
' 1

3
MA PB

B PC
= =

M
 neân MP , AB’ vaø BC cuøng song song vôùi 

moät maët phaúng hay MP // mp(AB’D’) 
Vaäy mp(MNP) // mp(AB’D’) 

20b  (I) vaø (II) ñuùng 
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