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1. TO HGP

$1. Hai qui tic d€m co bin

A. Tém tat gido khoa

1. Qui tiic cong :
Gi4 stt mot cong viéc 6 thé duge ti€n hanh theo mot trong k phuong d4n A, , A, , . .
., Ay .Phuong 4n A, c6 thé thyc hién bdi n; cich,phuong 4n A, c6 thé thuc hién bdi
n, cach, ..., phuong d4n Ay c6 thé thuc hién bdi ny cach .Khi d6 cong viéc cb thé
thuc hién bdin; + n,,. ..+ ng cdch

2. Qui tic nhan
Gi4 st mot cong viéc ndo dé bao gdm k cdng doan A, , A, , . . .,A, .Cong
doan A, c6 thé thyc hién theo n; cich ,cong doan A, cé thé thuc hién theo n,
cach, ... ,dng doan Ai c6 thé thuc hién theo ny cach .Khi d6 cong viéc cb
thé thuc hién theo ny.n,. . .n, cich

B.Giai toan
lDang 1 :P&m sé phin td cua tap hgp st dung qui tic cong

Vidu 1: Trén ké sich c6 12 quyén sach tham khio Todn 11 va 6 quyén sach tham
khdo Ly 11.Hbi mot hoc sinh ¢6 bao nhiéu cdch chon mét trong hai loai sdch néi trén

Giai

Hoc sinh ¢6 hai phuong 4n chon .Phuong 4n 1 12 chon mot quyén sach Todn 11,phucng
dn nay c6 12 cdch chon

Phuong 4n 2 12 chon mdt quyén sach Ly 11,phuong 4n nay ¢ 6 cich chon

Vay hoc sinh ¢6 : 12 + 6 cadch chon mdt trong hai lai sdch néi trén.

Vidu2: Chotip hgp E = {a, b, C} .C6 bao nhiéu cdch chon mdt tap hdp con khic r

rong cua E.

Giai

Phuong 4n 1 : ¢6 3 cidch chon mot tap con cia E gdm mot phan ti
Phuong 4n 2 : ¢6 3 cdch chon mot tip con ctia E gdm 2 phan tir
Phuong 4n 3 : ¢c6 mdt cich chon mot tAp con ctia E gdm 3 phan ti
Vay ¢6 3 + 3 + 1 =7 tap con khéc rdng cla tap E
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lDang 2 :P&m s6 phan ti¥ cia tap hop si dung qui tic nhin

Vi du 3 : Mot 16p hoc ¢6 40 hoc sinh.Gido vién chli nhiém mudn chon mdt ban diéu
hanh 16p gdm mot 16p trudng,mot 16p phé va mot thii quy.Hoi c6 bao nhiéu cdch chon
bi€t ring mdi hoc sinh déu c6 thé 1am mdt nhiém vu

Giai

C6 40 cdch chon mot 16p trudng

Sau khi chon xong 16p trudng c6 39 cach chon mét 16p pho

Sau khi chon xong mot 16p trudng va mot 16p phé ,c6 38 cach chon mot thi quy
Vay c6 tat cd 40.39.38 = 58.280 cach chon ban diéu hanh 16p

Vidu 4 : Tir trudng Lé Hong Phong dén trudng Nguyén Thi Minh Khai ¢6 4 con
dudng di va tit trudng Nguyén Thi Minh Khai dén trudng Lé Qui Pon c6 3 con
dudng di.Héi c6 bao nhiéu cach di clia mot hoc sinh trudng Lé Hong Phong mudn
dé&n rti mot hoc sinh cta trudng Nguyén Thi Minh Khai cing dén trudng THPT Lé
Qui Po6n tham du 1& hoi?

Giai

C6 4 con dudng di tir trudng Lé Hong Phong dén trudng Nguyén Thi Minh Khai va ¢
3 con dudng di tir trudng Nguyén Thi Minh Khai d&én dudng Lé Qui Pon ,nhu vay ¢
2.3 =12 cdch di tir trudng Lé Hong Phong dé&n trudng Lé Qui Pon qua ngd trudng
Nguyén Thi Minh Khai

Vidu5:Chotip hgp E = {1,2,3,4,5,6,7,8,9} .Tir cc phin tit clia E ¢6 thé 1ap dudc

bao nhiéu s6 tu nhién chin gdm 4 chif s6 khidc nhau:

Giai

Goisd d61a x = a,8,a,a,

x 12 s6 chdn nén c6 4 cich chon s6 a4 € { 2,4,6,8)

Vi cdc s6 khdc nhau nén c6 8 cdch chon sd a; , ¢6 7 cach chon s6 a, va ¢6 6 cach chon
s a,

Vay theo qui tic nhan thi c6 2.8.2.6 = 1344 s6 ty nhién dudc thanh lap

C. Bai tap ren luyén :

2.1.Tir TP.HG Chi Minh di d&€n TP. Nha Trang c6 thé di biing 6 t6 , tau hda , hay tau
thily .Mdi ngay c6 6 chuyén 6 t0, c6 4 chuyén thu hda va 3 chuyén tau thiy.Hdi c6 bao
nhiéu sy lya chon d€ di tir TP.HS Chi Minh dé€n Nha Trang?
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2..2. M6t 16p hoc c6 20 hoc sinh nam va 15 hoc sinh nif .

a) Gido vién chd nhiém mudn chon mot hoc sinh nam hay nit du trai he clia
trudng.Hoi c6 bao nhiéu cach chon ?

b) Gido vién chd nhiém mudn chon mdt hoc sinh nam va mot hocsinh nit du
1€ hoi cda trudng ban .C6 bao nhiéu cc chon?

2..3. Cho tap hgp E = {2,4,6} H3i c6 thé 1ap dugc bao nhiéu s& ty nhién khdc nhau

c¢6 nhitng chif s6 khdc nhau chon tir cdc phan tif cia E.

2.4. Trong cudc thi vin ddp vé mon st , gidm khdo soan 10 ciu héi vé sit Viét Nam, 6
cAu hdi vé sif thé gi6i .Mai thi sinh riit thim mot cAuhdi .HAi mdi thi sinh c6 bao nhiéu
kha ndng chon mot cau hdi?

2.5. C6 tit ca bao nhiéu so 1é nhd hon 80?

2.6 Gia stt ¢6 2 dudng ndi tir tinh A dén tinh B va ¢6 3 dudng ndi tir tinh B dén tinh
C.Chiing ta mudn di tif tinh A sang tinh C qua nga tinh B va trd vé theo nga d6 .C6 tat
c4 mAy hanh trinh di vé néu :

a) phai dung ciing mot dudng dé€ di va vé

b) diing duding nao ciing dugc d€ di va vé

¢) phdi dung nhitng dudng khdc nhau lam dudng di va dudng vé trén c4 hai
chinA-BvaB-C?

2.7. C6 tit cd may s6 c6 thé thanh 1ap dugc véi cédc chif s8 : 2.2.6.8 néu :
a) s& d6 16n hon 200 va nhd hon 600
b) s6 @6 c6 3 chit s6 khic nhau

2.8. Bién s6 xe mdy , néu khong ké ma s6 viing , gdm c6 6 ki tu .Trong d6 ki ty & vi tri
thit nhat 12 mot chif c4i (trong bang 24 chif c4i),d vi tri thif hai 12 mot chit s6 thudc tip
hop {1.2.3.4.5.6.7.8.9} ,8 bon vi tri k& ti&p 1a bon chir s§ chon trong tap hdp
{0,1,2,3,4,5,6,7,8,9} H3i n€u khong k& ma s& viing thi ¢6 thé 1am dudc bao nhiéu
bién s6 xe may khac nhau?

2.9. C6 bao nhiéu so tu nhién :

a) ¢6 4 chit s6 ma c3 4 chir s6 12 sd 18 ?
b) ¢6 5 chif s6 ma cdc chit s& cdch déu chit s& ditng giita thi giong nhau?



T6 hop va xdc sudt 5

2.10. Ngudi ta ghi nhdn cdc chi€c gh& ngdi trong mot rap hat biing hai ky tu :ky tw & vi
tri dau tién 12 mot chit cdi ( trong bang 24 chit cdi) va ky tu & vi tri thit hai 12 mot s&
nguyén duong 1,2, ..., 30. Hdi c6 tit ca bao nhiéu chi€c gh€ dugc ghi nhdn khdc
nhau trong rap hit?

D. Huéng din — P4p sd
2.1 Theo qui tic cdng ta c6 : 6 + 4 + 3 = 13 sy lya chon

2.2 Lép hoc ¢6 20 nam va 15 nir
a) Néu chon modt nam hay mot nit thi theo qui tic cong ¢6 20 + 15 = 35 cdch chon
b) Néu chon mdt nam va mot nit thi theo qui tdc nhan ¢6 20.15 = 300 cdch chon

2.3 C6 3 sd tu nhién khac nhau c6 mot chif s6
C6 6 s6 ty nhién khic nhau c6 hai chif s6 khdc nhau
C6 6 sd tu nhién khac nhau cé ba chif s& khdc nhau
Vay c6 tit cd 3 + 6 + 6 = 15 50 tu nhién

2.4.Thi sinh ¢6 10 cdch chon mdt cdu hdi St Viét Nam hay 6 cdch chon mdt cdu hdi Su
Thé gidi .Vay c6 10 + 6 = 16 ciach chon mdt ciu héi.

2.5. S& phai tim c6 mot chit s8 : 5 s8 ( chon mot trong 5 s6 18 1.2.2.2.9)
S& phdi tim ¢6 hai chit s6 x = @8, . Vi x 1a s6 1€ nén ¢6 5 cach chon cho chi¥ s8 a, , x
nhd hon 80 nén c6 7 cich chon cho chit s& a; ( chon trong cic s6 1,2,3,4,5,6,7) .Do d6

¢6 2.7 =35 céch chon s6 1& ¢6 hai chif s&
Vay ¢6 5 + 35 = 40 s6 1é nhé hon 80.

2.6. C6 2 con dudng di tir A d&€n B va 3 con dudng di tir B d&én C, do d6 theo qui tic
nhin ¢6 2.3 = 6 hanh trinh di tir A d&én C qua nga B

a) néu diing cing mot dudng d€ di va vé thi c6 6 cdch chon

b) néu diing dudng nao ciing dugc d€ di va vé thi ¢6 6. 6 = 36 hanh trinh

¢) néu dung nhitng dudng khic nhau 1am dudng di va dudng vé trén ca hai chin A — B
vaB-C thi ¢6 6.2 = 12 hanh trinh di va vé vi c6 6 cdch chon dudng di nhung
dudng vé chi ¢6 2 cach chon dudng vé tit C — B va mot cach chon dudng vé B — A.

2.7.a) SO ty nhién 16n hon 200 va nhd hon 600 c6 ba chit s6 a,a,a,

Vi chi dugc chon trong cdc s 2. .4 .6 .8 nén ¢6 hai cdch chon a; 12 s6 2 va 4 va céc chit
s6 khong khdc nhau nén c6 4 céch chon a, va 4 cach chon a;
Vay c6 tat cd 2.2.4 = 32 58 16n hon 200 va nhd hon 600
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b) S6 tu nhién c6 ba chit s6 khdc nhau &,a,8, nén c6 4 cdch chon a; , 3 cdch chon a,
va 2 cdch chon a; .Vay ¢6 2.2.2 = 24 s6 gdm ba chit s6 khac nhau
Béng chit s& xe mdy khong k& mi viing hién nay c6 dang F 5 — 6202
e (6 24 céch chon mot chit cdi & vi tri ddu
e (69 cdch chon mdt chif s6 cho vi tri thit hai (khong c6 s6 0)
e (6 10 cdch chon mot chit s& cho mdi vi tri trong bon vi tri con lai (c6
s6 0)
Vay theo qui tdc nhan ¢6 : 22.9.10.10.10.10 = 2 160 000 bién s& xe

29a)C65chirso1é1a1,3,5,7,9.S0 phdi tim gdm 4 chir s6 a,a,a,a,

Céc chit s6 khong khdc nhau nén mdi chif s6 a; c6 5 cdch chon mot trong 5 s8 1€ .Vay
theo qui tic nhan ¢6 : 2.2.2.5 = 625 s6 phdi tim

b) SO phdi tim gdm 5 chit s§ 8,8,8,8,8; véia; # 0 va theo yéu cdu bai todn thi a; = as
; ay = a4 .Nhu vay ¢6 9 cdch chon chif s6 a; va as; ¢c6 10 cach chon a, va as va c6 10
céch chon so chinh giita a3 .Vay theo qui tic nhan c6 : 9.10.10 = 900 s6 phai tim.

2.10 Nhin ctia gh€ c¢6 dang A12 ching han
C6 24 cach chon mot chit trong 24 chif cdi
C6 30 cdch chon mdt s6 nguyén duong trong tip hdp {1, 2, 30}

Vay theo qui tdc nhan c6 : 22.30 = 720 nhin

§ 2. HOAN VI, CHINH HGP VA TO HOP

A.Tém tit gido khoa :

Hoan vi :

Dinh nghia : Cho tip hdp A c6 n phan tit . Khi sip x&p n phin tif nay theo mot thit tur ,ta
dugc mot hodn vi cdc phan i cla tap A

Vidy : Cho tap hop A = {a,b,c} .Cdc hodn vi clia A 1a cédc bd ba thi tw (a,b,c) ; (a,
,b); (b.a.c); (b.c.a); (c,a,b) ; (c.b.a)

b) S& cdc hodn vi : Cho s& nguyén duong n .S cdc hodn vi cia mot tip hgp c6 n phan
(13 :[Pa=nm-Dn-2)...2.1=n!| (1)

Vi du : S8 hodn vi clia tip hdp A = {a, b,C} gdm 3 phan t 13

31=123=6

Chinh hgp :

Dinh nghia : Cho tip hgp A gdm n phin t& va s6 nguyén k véi

1<k < n..Khildy ra k phan tif ctia A va sip x&p chiing theo mot thit ty, ta dudc mot
chinh hdp chip k clia n phan i ctia A (goi tit 1a chinh hdp chip k clia A)
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Viduy : Cho tap hop A = {a,b,c} .Céc chinh hgp chap 2 cla A la :

(a,b) ; (b,a); (a,c); (c,a) ; (b,c) ; (c.b)

b) S6 cédc chinh hgp : Cho cdc s6 nguyén n va k v6i 1 <k < n.S6 cédc chinh hdp chap k
ctia mot tAp hgp ¢6 n phin tir 13 :

Ak = nn-1)n-2)...n-k+1) (2)

n

Vi du : Mot 16p hoc ¢6 40 hoc sinh.Gido vién chd nhiém mudn chon mot hoc sinh 1am
16p trudng , mot hoc sinh lam 16p phé va mdt hoc sinh 1am thi quy.Hoi ¢6 bao nhiéu
cach chon?

Gidi: Gido vién chd nhiém mudn chon 3 hoc sinh trong s6 40 hoc sinh 1am 3 chifc vu
phan biét (c6 thif ty) .VAay c6 tatcd :

A}, =40.39.38 = 59 280 cich chon khéc nhau

Ghi chi :1/ Theo dinh nghia ta thAy mot hodn vi cdia tdp hdp n phan ti¥ 12 mot chinh
hop chép n cda tap hgp d6 A =n!

_n!
~(n=k)!

2/ Céng thiic (2) c6 thé viét dudi dang | Al (3)

v6i qui u6c 0! =1

Té hop :

a) Dinh nghia : Cho tdp hgp A gém n phan t va sd nguyén k véi

1<k < n. Mdi tap con ctia A c6 k phin tir dugc goi 1a mot t8 hdp chap k cdia n phan ti
clia A ( goi tit 12 mot t8 hdp chap k cda A)

Nhu vy mdt t& hop chap k ctia A 1a mot cach chon k phan ti¥ cia A (khdng quan tAm
dén thi ty)

Viduy : Cho tap hop A = {a,b,c} .Céc t6 hdp chap 2 cla A la :

{a,b} ; {a,c} ; {b,c}

b) S8 cdc t8 hop : Cho cdc s6 nguyén n va k v6i 1 <k < n. S8 céc t6 hop chap k ciia
mot tdp hop c6 n phin ti 1a :

k
nin-H(n-2)....n—k +1
cr = A _nn-D(n-2)..( )
k! k!
Ghi chii : Véi 1 <k < n ta c6 thé viét cong thitc (4) dudi dang :
n!
Cx=————|(5) véi qui wéc C! =1
" kin—ky OV "

¢) H ai cong thirc co ban vé t6 hop

CX¥=C'"*  v6imoisdnguyénnvakthda0 < k <n




T6 hop va xdc sudt 8

k Ky k] s o A 5 »
C..,, =Cy +C,"'| v6i moi s6 nguyén n va k thdéa 1< k<n

n+l T

Vi du : Trong mit phing cho 5 diém trong d6 khong c6 3 diém nao thing hang
a) Héi c6 bao nhiéu doan thing ndi lién cic di€m d6?
b) Hdi c6 bao nhiéu tam gidc ma dinh 13 cic diém d6?

Giai

a) Mot doan thﬁng ndi lién 2 di€m chon trong 5 di€m cho

Vay ¢6 C; = 52—? =10 doan thing

b) Mot tam giéc.du’(jc tao ra bdi 3 diém chon trong 5 diém da cho.

Vayc6: C] :% =10 tam gidc

B. Gidi todn :

lDang 1 : Bai todn sip xé&p cic phan ti theo thi ty : dung chinh hgp hay hoin vi

Vi du 1 : M6t nhém hoc sinh gdm 7 nam va 4 nit. Héi ¢6 bao nhiéu cdch x&p 10 hoc
sinh d6 vao mot gh€ dai sao cho :

a) Hoc sinh nam phai ngdi lién nhau va

b) Nhém 4 hoc sinh nif ngdi chinh gitta

Giai

a) B4y hoc sinh nam ngdi lién nhau xem nhu mdt vi tri x nén ta sip x&p x va 4 nir 12
mdt hodn vi 5 phn ti¥ : ¢6 5! cach

Sau d6 sip x€p 7 nam sinh trong vi tri x 12 mdt hodn vi 7 phan tit : c6 7! cdch .Vay theo
qui tdc nhan c6 5!.7! = 604800

b) BAn hoc sinh nit ngdi chinh giita nén chi€m mot vi tri y ¢ dinh nén sip 7 hoc sinh
trén 7 chd : ¢6 7! céch

Sau d6 hodn vi 4 nif sinh trong vi tri y : ¢6 4! cdch

Viay c6 41.7! = 120960 cach

Vidu 2 : C6 bao nhiéu céch x&p 6 ngudi vao 6 ghé& x&p theo ban tron néu khong cé
su khdc biét giita cdc gh€ nay?

Giai
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Hinh dudi day cho ta thiy hai 16
x&p dit giong hét nhau,mic dau
A that sy ngdi § gh& khdc. Nhu
vay trong viéc ngdi xung quanh
ban tron ,c6 mot ngudi ngdi tr do
va 5 ngudi con lai chia nhau ngdi
5 gh€ con lai.

Vay c6 tit cd 5! = 120 cdch x&p 6 ngudi ngdi vao 6 ghé& clia ban tron.

Vi du 3 : C6 thé thanh 14p bao nhiéu s& gdm 5 chit s& khic nhdc nhau va trong d6
nhat thi€t phdi c6 chit s& 8 ?

Giai
Xét tap hop cdc s6 tw nhién E = {0, 1,2,3, 4,5,6,7,8,9} vaso gdm 5chitrsd: x=
a,a,a,a,a,
e Danga, =8thicém, = A =9.8.2.6=3024s6
e Danga; #0va 8 thi
* ¢6 8 cich chon a; €{1,2,3,4,5,6,7,9}
* ¢6 4 cdch chon mdt trong bon chit s6 a, , as , a4, as bing 8
* 1ap 3 chit s& con lai trong tap hgp E\ {al,S} c6 A=8.2.6=1336
Do dé c6 m, = 8.2.336 = 10 752 s6 dang nay

VAay s6 gdm 5 chit s6 khac nhau va trong d6 nhat thi€t phai c6 chit s& 8 12 :
m; + m, = 3024 + 10752 = 13776 s6

Vidu 4 : Mot ban dai c6 hai ddy gh& ddi dién nhau,mdi diy gdm 6 gh&. Ngudi ta
mudn x&p chd ngdi cho 6 hoc sinh trudng Lé Hong Phong va 6 hoc sinh trudng Tran
Dai Nghia vao ban néi trén.hdi c6 bao nhiéu cdch x&p trong mdi trudng hop sau :
a) Bat ctt hai hoc sinh ndo ngdi canh nhau hoic ddi dién nhau thi khéc trudng
vdi nhau.
b) BAt cit hai hoc sinh nao ngdi d6i dién nhau thi khic trudng nhau.

Giai
Budc 1 : x&€p chd cho hai nhém hoc sinh ngdi canh nhau hoic d6i dién thi khic trudng
v6i nhau thi ¢6 hai cdch : ( P 1a hoc sinh L& Hong Phong va N 12 hoc sinh Tran Dai
Nghia) PNPNPN NPNPNP

NPNPNP PNPNPN
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Buéc 2 : Trong nhém hoc sinh P ¢6 6! cdch siap x€p 6 em vao 6 chd ngdi
Trong nhém hoc sinh N ¢6 6! cdch sip x€p 6 em vao 6 chd ngdi
Viyc62.6!.6!=1036 800 cich

b) Hoc sinh thit nhat trudng P ¢6 12 cdch chon ghé& ngdi trudc

Sau d6 chon mdt trong 6 hoc sinh trudng N ngdi ddi dién véi hoc sinh trudng P thit nhat
: ¢6 6 cach chon

Hoc sinh thit hai ctia trudng P con 10 chd d€ ngdi : ¢6 10 cich chon chd ngdi cho hoc
sinh thit hai trudng P . Chon mdt trong 5 hoc sinh con lai clia trudng N ngdi ddi dién
vGi hoc sinh tht hai ctia trudng P : ¢6 5 cich

Ti€p tuc nhu cdch trén ta ¢6 :

12x 6 x 10 x5 x8x4x6x3x4x2x1x1=33177600cach

Vidu 5:Cho tiphdpsd : E = {0, 1, 2,3,4,5} .Hai c6 thé thanh 14p bao nhiéu s6 c6 3
chit s6 khdc nhau va khong chia hét cho 3

Giai
e SG gdm 3 chit s6 khdc nhau thanh 14p tir c4c chit s6 ctia E k& ¢ s6 0 & vi tri
hang tram 1a : A} = 120
e S8 gdm 3 chif s& khdc nhau thanh 14p tif cdc chit s& ca E ma s& 0 ding & vi tri
hang tram la A52 =20
e S chia hét cho 3 khi tdng céc chit s6 chia hét cho 3 .Nhu vy trong tip E cic
tap con cdc chif s& sau day c6 téng chia hét cho 3 : {0,1,2} ; {0,2,4} ; {0 4,5}
;{0,155 {1,2,3} 5 {2,3,4}; {1,3,5} .
Do d6 ¢6 2.3! — 2.2! = 36 s6 chia hét cho 3
Vay c6 tat cd : 120 — 20 — 36 = 64 s6 phai tim

Vidu 6: Cho tap hdp A={1,2,3,4,5,6,7,8,9}

a) C6 bao nhiéu tap con X clia tAip A théa min diéu kién X chita 1 va khong chita 9 ?

b) C6 bao nhiéu s6 tu nhién chidn gdm 5 chii s6 doi mot khac nhau 14y tir tip A ma
khong bit dau bdi 135 ?

Giai
a) Xéttap hgp B = {2, 3, 4,5,6,7,8} .Vi tip X khong chira 9 nén X\{l} la tip con cua B
Nhu vdy mdi tap con clia B hgp véi {1} thi dudc tdp X 1a tdp con cla A chia 1 va

khong chita 9 .Vay sd tap con X théa min diéu kién bai todn 1a 2 = 128
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b) Xétsd x = 8,2,8,8,8, gdm 5 chil s& khdc nhau 14y tir A .Vi x 12 s6 chdn nén ¢6 4
cach chon chit s6 a5 {2,4, 6,8} .Sau khi chon as thi con lai 8 chif s6 ctia A d€ chon
cdc 56 con lai nén c6 Ay = 8.2.6.5 = 1680

Do d6 ¢6 4 x 1680 = 6720 s& chdn gdm 5 chit sd khdc nhau .
Mt khéc s x bit dau bdi 135 gdm c6 5 x 4 =20 s8
Vay s6 cdc sd x thda man bai todn 1a 1680 — 20 = 1660

lDang 2 : Bai toan chon cdc phan ti khong phén biét thid ty :dung td hgp

Vidu 7 : a) C6 tit ca bao nhiéu dudng chéo trong mot tif gidc 16i n canh?
b) Pa gidc 16i nio c6 s6 canh va sd dudng chéo bing nhau?

Gidi
n(n-1)
2

Py A A z L4 WK 2 2 PRI
a) ba gidc 16i n canh gom ¢6 n dinh.Do d6 c6 tatca C| = doan thang ndi lién

cdc dinh nay.Cdc doan thing nay gdm cic canh va cdc dudng chéo
n(n—1) N n(n-3)
2

Vay sd dudng chéo la

. . N n(n-3
b) S6 canh va s6 dudng chéo bang nhau khi : (T) =n

Dodén(n—3)=2n hayn—-3=2(vin>0)
VAy n =5 .Suy ra ngi gidc 16i c6 s6 canh va s6 dudng chéo bing nhau

Vi du 8 : M6t nhém gido vién gdm c6 16 ngudi trong d6 c6 2 cip vo chong. Hiéu
trudng mudn chon 8 gido vién vao hoi ddng gido duc nha trudng.Héi c¢6 bao nhiéu
cdch chon néu hoi ddng nay phdi c6 mot cip vg chong ?

Giai

C6 2 cdch chon mot cip vg chdng va s6 gido vién con lai ngodi 2 cip vg chong 1212
,hiéu trudng phdi chon 6 gido vién trong 12 ngudi ndy .

C6 tat ca C/, =924 céch chon

Vay c6 tat cd 2 . 924 = 1848 cdch chon thanh vién cla hdi dong.

Vidu 9 : Gido vién chi nhiém mudn chia 10 hoc sinh thinh 3 nhém, mdt nhém gém 5
hoc sinhlam cdng tdc xa hdi,mdt nhém g6m 3 hoc sinh 1am vé sinh va mdt nhém gdm
2 hoc sinh giit trat ty. Héi ¢6 may c4ch chia?
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Giai

Chon 5 hoc sinh trong 10 hoc sinh c6 Cls0 =252

Khi chon xong nhém thit nhat ,gido vién chon 3 hoc sinh trong 5 hoc sinh con lai nén
¢6 C; =10 cdch chon

Khi chon xong hai nhém nay thi con lai 2 hoc sinh cho nhém thit ba
Vay ¢6 tat cd 252 . 10 = 2520 cdch chon.

, N A 2 . A N ~, .z LN . A R
Vidu 10 : Tt m6t nhém hoc sinh gdm 8 nam va 6 nif ,gido vién mudn chon mot to
cong tdc gdm 6 hoc sinh.Hdi c6 bao nhiéu cdch chon biét riing t6 cong tdc phai c6
nam va nit

Giai
Chon 6 hoc sinh trong 14 hoc sinh thi c6 Cf4 cach chon
S6 cdch chon 6 hoc sinh nam trong 8 hoc sinh nam 1a C;

S6 cdch chon 6 hoc sinh nif trong 6 hoc sinh nit 1 1
Vay s6 cdch chon t§ cong tic gdbm 6 hoc sinh phdi c¢6 nam va nit 13 :
C;, -C¢ - 1= 3003 — 28 — 1 = 2974 cdch chon

Dang 3 : Phuong trinh , bAt phuong trinh chia P, , AC ; C*

Ap dung cong thitc chinh hgp va t8 hgp A“ ; CX cnchiyn,k eN vak < n dé

chon nghiém

Vi du 11 : Gidi phuong trinh : Py . Ai +72= 6(Ai + 2P, ), trong d6 Py la s6 hodn vi

ctia x phin t& va A’ 1a s6 chinh hgp chip 2 ciia x phin t&

Gidi
Tac6P,=x!va Al=x(x-1).Do d6
2 2 2o N
Py A, +72=6(A +2P,) & x!.x(x-1)+72=6[x(x—- 1)+ 2x!] v6i x=2 va x
nguyén duong
SxIx(x=1)=12]=6x*-6x+ 72 & xI(xX*-x-12) = 6(x* = x - 12) =0 (x> - x
X>—x—-12=0 X =4 hay x =-3(loai)
P
X!=6 X=3

Vay nghiém cta phuong trinh la x =3 vax =4

—12)(x!—6)=0<:>[
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+C?

X+4

+2C?

X+3

2 +2C?2

X+1 X+2

=149
(x 1a s6 nguyén duong , C: 12 s6 t8 hdp chap k cdia n phan ti)

Vi du 12 : Gidi phuong trinh : C

Giai

Tac6: C., +2C.,+2C. . +C’, =149 véi x Ia sd nguyén duong .

- (x+1)x+2(x+2)(x+1)+2(x+3)(x+2)+(x+4)(x+3)
2! 2! 2! !

S KX +H2(XP+3x+2) +2(xXP+5x +6) + X° + Tx + 12 =298

& 6x7+24x -270=0 & x*+4x - 45=0 < x =5 hay x =-9 (loai)

Viy nghiém ctia phuong trinh [a x = 5

=149

2A] +5C) =90
SAY —2CY =80
( trong d6 A va C' 14n lugt 12 s6 t8 hgp va s6 t6 hgp chap k clia n phdn ti)

Vi du 13 : Gidi hé phuong trinh : {

Giéi
Tacé: A X! aC’ X! Gi 12 s6 nguyén duong va x >
Al = va C) =——— véix,y uy vax >y
(X=y)! yl(x=y!
X!
A y _ y _ X—vV)!
Do dé Al +5C; =90 o A =20 o (X=Y)
5A)-2C) = C)=10 X! 10
yl(x—=y)

yl=2
= Viyx=5vay=2
X(x—1)=20

Vi du 14 : Giai bat phuong trinh : 2C”, +3A’ <30

Giai
biéu kién x 1a s0 nguyén = 2

Ta c6 2C? +3Af <30 &

X+1

2(x+1)x
7 +3x(x-1)<30

S X+ x+3x%-3x-30<0 © 4x°-2x-30<0 < 2x>—x-15<0
-5/2 < x <3 Vay nghiém ctlia bat phuong trinh 1a x = 2
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Dang 4 : Chitng minh mdt ding thiic,mét ba't ding thiic chia Af ; C:

Vidu 15 : Chiing minh ring : AT + A" =k’ A",

Giai
| | | _ '
Tacé: A + n:kz:(”+k)-+(n+k).=(n+k).(l+k D) _k(n+k)!
k-D! (k-2)! (k—1)! k—1)!
_ k*(n+k)!

k' :kz'A?ﬁ-k

Vi du 16 : Chiing minh ring : C; =2C? +n’

Giai

, 2n(2n-1) 2n(n+n-1) 2n*+2n(n-1)
Tacé: szn: Y = o = o =

n*+2C’

Vidu 17 : Ching minh ring v6i0 < k < nthi: C] ,.C) , <(C] Y

Gidi
Xétday s6uy=C; ., .CJ , > 0
2n+k)! (2n-k)!
u _ CL.Cl. _ nln+k)! ni(n-k)!
u, C!..C',. ~—@n+k+D! @2n-k-D)!
ni(n+k+1)! ni(n—-k -1)!
_n+k+1 2n—k 2n’+(k+2)n—k’>—k
" on+k+1 n-k 2n*—(k-1)n—k>—k
vi[2n® + (k+2)n -k —k}-[2n°— (k-Dn-K* - k] =k + Dn>0
Do d6 u, > uy,; .Vay diy s6 uy gidm nén ta cé u, < ug= C) C) =(CJ )?

Suy ra: C2nn+k' ;n—k < (Cznn)2

Tacéod:

> 1

lDang 5 : Tinh tong ciia cic s ty nhién théa diéu kién cho tru’(’)'c‘

Vi du 18 : C6 bao nhiéu s& tu nhién gdm 6 chit s6 ddi mot khac nhau 14y tir s&
1,2,3,4,5,6. Tinh tong clia cic sd nay
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Giai

Mt s§ tu nhién gdm 6 chif s6 ddi mot khdc nhau 14y tit 1,2,3,4,5,6 12 mot hodn vi cla
6 chit s6 nay .Vay c6 Ps = 6! = 720 s6

D& tinh tdng s& cdc s6 nay ta nhan thdy mdi s& x = 243165 lién két véi mot s& duy nhat
x’ =534612 ma téong cac chit sd theo hang don vi,chuc,tram, nghin, chuc nghin,traim
nghin déu bing 7

Do d6 x + x” =777 777 .Nhu vay 720 s6 trén dugc chia thanh ¥2(720) = 360 cip (x ; x’)
.Viy tong cdc s ty nhién nay 13 :

S =360 x 777 777 =279 999 720

Vidu 19 : C6 bao nhiéu s& ty nhién nhd hon 10 000 ma tng cdc chit sd bing 3?

Giai

S& tu nhién nhd hon 10 000 ma téng cic chif s6 bing 3 c¢6 thé thanh l1ap dudc tir s
0000 ( 4 con s6 0) biing cdch thay th€ mot s& 0 duy nhat bdi s6 3 hodc mot s6 0 bdi s 1
va mot s& 0 bdi s6 2 hoiic ba s6 0 bdi 3 s6 1nén chi c6 cdc trudng hdp sau :

a) Mot trong cdc chit s6 bing 3 thi cdc chit sd khac phdi bing 0.Vay ¢6 C, =4 5§

b) SG gdbm mot s8 1 va mot s6 2 1a 2xC; =12 58

c)S6gdm3s311a C, =4

Vay c6 tit cd 4 + 12 + 4 = 20 s0 thda diéu kién bai todn

Vidu20:ChoE = {0, 1, 2,3} C6 bao nhiéu s6 tu nhién gdm 3 chif sd khdc nhau 14y

tir E. Tinh tdng ctia cdc sO nay.

Giai

S8 ¢6 3 chit 6 ¢6 dang a,a,3,

SG cdc s6 ty nhién gdm 3 s8 khac nhau 1dy tf E1a A =2.2.2 =24 58

trong d6 s6 cdc s maa; =01a Aj=22=6

Vay ¢6 24 — 6 = 18 s6 théa man bai todn

Tacé A} s6 ma s6 hang don vi1a 0 hay 1,2,3 .Do d6 tdng cdc chit s6 hang don vi clia
nhitng s6 trén1a A} (0 + 1+2+3 ) =36

Vay tdng cdc chif s6 trén 12 36 ( 1 + 10 + 100) = 3996 (k& c4 s6 dang a, = 0)
Néu a; = 0 thi s6 cdc chif s6 hang don vi 12 1 hay 2 hay 3 12 3 nén tng cdc chif s& hang
don viclatitcd sotrénmaa; =012 3(1 +2+3)=18
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Vay tdng cdc chif sd dang 0a,a, 1a 18(1 + 10) = 198
Suy ra tong cdc s6 thda man bai todn 12 : 3996 — 198 = 3798

C.Bai tap rén luyén :

2.11. C6 bao nhiéu cdch x&p 7 ban Gidp . At, Binh , Pinh, M4u . Ky . Canh ngdi vao
mdt gh€& dai sao cho :

a) At ngdi giita

b) Gidp va Canh ngdi hai diu gh&

2.12 . C6 bao nhiéu cdch x&p 4 nam sinh va 3 nit sinh ngdi vao mot day 7 gh& biét ring

a) ho ngdi chd nao ciing dugc
b) nam sinh ngdi gin nhau va nif sinh ngdi gan nhau
¢) chi c6 nif sinh ngdi gin nhau

2.13 .C615 con ngua tham dy cudc dua .N&u khong ké trudng hop c6 hai con ngua vé
dich cting mot Iiic thi ¢6 bao nhiéu két qua c6 thé xay ra ddi vdi cdc vi tri nhat,nhi,ba?

2.14. C6 bao nhiéu két qua c6 thé x4y ra d6i vé6i thit ty gitta cdc ddi bong trong mot
gidi c6 8 ddi bong tham du?

2.15. C6 bao nhiéu cédch sip x€p khdc nhau cdc miu ty trong tf NGHIEM trong d6 hai
nguyén Am phdi ding dau va cudi

2.16. Trong 120 hodn vi ctia tir NGHIA 13 nhitng tif gdm 5 mau tu ,dugc sip x&p theo
tht tu a,b,c... nhu trong tir dién.Héi mau ty cudi cling ctia tir 80 13 gi?

2.17. Trong mot budi tiéc mdi 6ng bit tay vdi cdc ngudi khdc trir vg minh,céc ba
khong ngudi ndo bit tay nhau.Biét c6 tat cd 15 cip vg chdng tham du tiéc,hdi c6 tat ca
bao nhiéu cdi bit tay ctia 30 ngudi nay?

2.18. Trong hé truc toa do Oxy,chon 8 dién trén truc Ox va 5 di€m trén truc Oy.NGi
mot diém trén truc Ox t6i mot diém trén truc Oy ta dugc 40 doan .Hoi trong 40 doan
nay c6 toi da bao nhiéu giao diém trong phan tu thi nhat cta géc Oxy?

2.19. Trong 16p hoc ¢6 25 hoc sinh nam va 15 hoc sinh ni.Gido vién chi nhiém chon
10 hoc sinh trong d6 c6 6 hoc sinh nam va 4 hoc sinh nit di tham gia chi€n dich miia he
xanh ctia Thanh Poan t§ chiic.Hdi ¢6 bao nhiéu cich chon

2.20. Mot bai ki€m tra todn c6 20 cau tric nghiém ,mdi ciu c¢6 4 phuong 4n tra 15i.Hoi
bai ki€m tra nay c6 bao nhiéu phudng 4n tr3 16i?

2.21 . C6 bao nhiéu s6 ty nhién gdm 5 chif s6 khdc nhau va chia hét cho 5?
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2.22 Mot nhém cyu hoc sinh trusng LHP gdm 60 ngudi.
a) C6 bao nhiéu cdch chon 4 ngudi vao ban chdp hanh?
b) C6 bao nhiéu cdch chon mot trudng ban, mdt phé trudng ban ,mdt tdng thu ky va
mot thi quy
2.23. Giai phuong trinh 24(A’,, —C**)=23A’ trong d6 A" ; CP 1an lugt 1a s& chinh
hdp va s6 t6 hgp n chap p
3 2

X" —6X
2.24 . Gidi phuong trinh : C. —C? = — 5
2.25. Gii phuong trinh : CJX} = CX 2+

. . 5
2.26. Gidi bat phuong trinh : C}) +C , > B A

D P 2 z
2.27. Gidi bat phuong trinh : ( XT( Y <60A""} trong d6 x 1a &n s6
X—K)!
2.28. Chting minh riing : C¥,, CP =CP¥ .Cg+k v6i0 <p<n

n+k n+k

2.29. Tinh téng S = %%-Lz—i-....—i—iz
A A A
2.30. Chitng minh ring P, — P,.;= (n-1) P, ; Suy ra
tong S=P;+2P,+3P;+...+nP,

D . Huéng din - dap so :

2.11 a) At ngdi gifta thi con 6 gh& hodn vi cho 6 ngudi.Vay c6 Pg = 6! = 720 cdch x&p
chd ngdi

b) Gidp va Canh ngdi hai ddu gh& nén c6 2 cich x&p cho 2 ban nay.Con lai hodn vi 5
ban trén 5 chd nén c6 Ps = 5! = 120 cdch xé&p

Vay c6 2x 120 = 240 cach x&p chd ngdi

2.12. Xép 4 nam sinh va 3 nif sinh vao 7 gh€ :
a) N&u ho ngdi chd nao ciing dugc thi c¢6 7! = 5040 cich x&p
b) Né&u nam sinh ngdi gan nhau va nif sinh ngdi gan nhau thi c6

2 x 4! x 3! =288 cich x&p

¢) Né&u chi c6 nif sinh ngdi gin nhau thi trudng hdp c6 thé 1a :
(nam,ni,n{t,nlf,nam.nam,nam) hay ( nam,nam.nit,ni,nit,nam,nam)
hay (nam,nam.nam.ni,nit,nit,nam)
Viy ¢6 3 x4!x3! =432 cich x&p

2.38.C6 A, = 2730 két qué c6 thé xay ra

2.14. C6 8! = 40320



T6 hop va xdc sudt 18

2.15. Tu NGHIEM c6 hai nguyén &m 1 E va I nén c6 hai cach xép ding dau va cubi ,
c6n lai bon phy am ta c6 4! = 24 cach xép
Vay ¢6 2 x 24 = 28 cach x€&p khéc nhau

1.1. T NGHIA gém 5 miu ty dugc x€p theo thif tu nhu trong tir dién :

A,G,H,I,N
Ta c6 4! = 24 tir dAu tién biing miu tw A ,24 tir ti€p theo biing miu tw G,24 tir sau bit
diu véi miu tu H.Do d6 tir 80 bit ddu v6i miu tw I ,va nd 1a tir thi 80 — 72 = 8 bit dau
bing I .Bit dau IA ta c¢6 3! = 6 tir, sdu tir sau biat diu IG 1a IGAHN , IGANH, . . .Viy
H 12 miu ty cin tim

0 . . A 30.29
1.2. Trong budi ti€c n€u 30 ngudi déu bat tay nhau thi c6 C320 = T =435

cdi bit tay .Trong s& ndy ¢6 C = 105 cdi bit tay giita cdc ba va 15 cdi bt tay giita
cip vo chdng
Vay c6 : 435 — 105 — 15 = 315 cdi bit tay

1.3. Mot giao diém trong géc phan tu thi nhat dugc xdc dinh duy nhét biing

cdch chon 2 diém trén Ox va 2 diém trén Oy .S6 giao di€m t6i da dat duge khi khong
c6 3 doan nao trong 40 doan dong qui.

Vay c6 C; xC; =28 x 10 = 280 giao di€m t5i da

14. C6 0265 XC145 cdch chon
1.5. €620 x 4 =80 phuong 4n tra 15i // 4* phuong 4n tra 15i chit ?

1.6. S& ty nhién gdm 5 chit s& khdc nhau a,8,a,8,8, .SO chia hét cho 5 1a s6 ¢ as =0
hay 5
e Néuas=0thico A: s chia hét cho 5
e Né&uas=5thi A —A’ s8chiahétcho5
Viy c6 2 A) — A = 6048 — 336 = 5712 s3 chia hét cho 5

1.7. C6 Céo céch chon 4 ngudi vao ban chap hanh
C6 A}, cich chon trudng ban,phé truéng ban,thu ky va thi quy
1.8. Tacé 24(A),, —CX*)=23A

| | |
24( (x+Dh! X! )=23 X!
(X+1=-3)! (x=4)!(x—=x+4)! (x=4)!
& xP-6x+5=0 < x=1(loai)vax=5

véix >4
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3 g2 | | v o2
224 TacsCloC? X = 5 o X Xt XZ6X+30
3(x=3)! 21(x—2)! 6

& x(x-Dx-2)-3x(x- 1)=x"—6x*+30 véix >3
& 5x=30&=x=5

2 ! |
2.25.Tacé C;X, =CS " < @x+d)! - (2x+4) -
BGx=D!I5=x)! (X" =2x+3)!(1-x"+4x)!
S Bx-DIGx) =& =2x+3)!(1-x*+4x)!v6il < x <5
& x=1,x=2

2.26.Ta cé6 C*! +C*

X+2 X+2 X+3

5 5
>E& < CX >5A&2 véix > 2
& (x+ DE+2)(x+3)>15x(x— 1)
S X -9 +26x+6>0 < x(x*—9x +26) + 6 >0 ludn ludn ding véi

moi x >2 .VAay nghiém cda bit phuong trinh 1a x €N, x> 2

227 Tacs: —=_ <60 R (XHI)! 6o (X3!
(x=k)! (x=k)!"  (x+1-k)!
S x+H4)x+5)(x+1-k) < 60 véik < x
e VGix 2> 4 thi bat phuong trinh v0 nghiém vi (4 +4)(4 +5) =72 > 60 va x +
1-k>1
e Liyx e {0, 1 2,3} ta thdy cdc cip (n;k) sau ddy thda bat phuong trinh :(0 ;

0),d1;0,(1:1),252),3:3)
p+k.Ck

n+k p+k
| | ' '
Taxét : CreCh, = (O (P+K)!_(n+K)! !
(p+K)(n=p)! kI(p)!  kin! “pl(n—p)!

2.28. P& ching minh : C*, .CP =C

n+k

=Crl1(+k'c:
. 1 1 1
229 Tinhtng S = —5 +— +.ct—
AA A
=L+—+L+....+ ! véin > 2
1.2 23 3. n(n-1)
. 1 1 1
a e
n(in-1) n-1 n
podss=+-tyt b, .t t_, 1.n-l
1 2 2 3 n-1 n n n

1.1. TacoP,—Ppy=n!—(-D!=(n-D!'(n-1)=(m-1) Py,
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Do d6 1an lugt thayn=1,2,3,....,n vao hé thiic trén ta dudgc :
P =1
P, - P, =1P,
P3—P2=2P2

Poi—Py_o=(n-2)P,_»
P,—P,oy =(n-1)Py,
Cong theo v€ ta dudc :
P.=1+P+2P,+3P;+....+(n-1) P,

§3. CONG THUC NHI THUC NIU-TON (NEWTON)

A.Tom tit gido khoa
1. Cong thiic nhi thi'c Niu-ton

(a+b)"=Cla"+Cla"'b+....+C¥a" b* +...+C'b"

_$ctarty

k=0

n! .
trong d6 C :kv(—k)' 12 56 t8 hop n chap k
(nN—K)!

Picbiét: (1 +x)"= C)+CIx+C2X* +...+Cx +...+C X"

Cho x = 1 ta dudc tong cdc hé so cdc sd hang trong cdng thiic nhi thifc Niu-ton
hay sd céc tip con clia mot tdp hgp c6 n phan i :
C/+C,+C+..+C'=2"

2. Tam giac Pa-xcan (Pascal)

Do tinh chét : C*+CK" =C | nén cdc hé s6 ciia cc s& hang trong nhj thic

Niu-ton c6 thé trinh bay du6i dang sau day :

(a+ b)° 1

(a+b) 1 1

(a+b)? 1 2 1

(a+b)’1 3 3 1

(a+b)* 1 4 6 4 1

Bédng s& nay do nha todn hoc Phdp Pa-xcan thiét 1ap vao nim 1653 va ta goi la
tam gidc Pa-xcan . Tam gidc nay dugc thi€t 1ap nhu sau :
Pinh dugc ghila so 1
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Hang thi nhit: 1= C/ 1= C|

Hang thihai: 1= C) 2=C, 1=C;

Hang thtba: 1=C; 3=C, 3=C; 1=C;
Néu biét hang thit k thi hang thi k + 1 ti€p theo dudc thi€t 14p biang cdch cong hai s&
lién ti€p ctia hang thi k rdi viét két qua xudng hang dudi & vi tri giita hai s6 trén .Sau
d6 viét s6 1 & diu va cudi hang
B. Gidi toan

lDang 1 : Tim m{t hé sd ctia s6 hang trong khai tri€n nhi thiic Niu-ton

Vidu 1: Tinh hé s8 ctia x*y'? trong khai trién ( x* + xy)"

Giai
Heé s6 cia x*y'? trong khai trién ( x* + xy)" 1a
0 _ 15! _11.12.13.14.15

1t - =231
101(15-10)! 12345

10
e (12X ’
Vidu 2 : Trong khai trién (g—i-? =a, +aX+a,X" +...+a,X" . Tim hé s8 a;

16n nhat ( 0<k <10)

Giai
Theo cong thitc Niu-ton ta c6 :

1 2x)° 1 1
(§+?j :3)T(l+2x)10 :3T[CIOO +C,(2X)+CL(2%X)* +...+CJy (2¥)"]

2k
Do d6 ak=3TC1k0 v6ik=0,1,2,...,10

210! S 2¥10!

a, >a kI(10—k)!~ (k=D!(10—Kk+1)!

Nhu vdy ay I6n nhatkhi { ¢ ' < ( ) (k=DX )
a >3y, 2%.10! 241.10!

>
KI10—Kk)! ~ (k+1)!(10—Kk —1)!
2 1

O k<2
o k 11—k & 3 Vayk=7 vi 0<k <10
1 2
— k>19

>_
10-k k+1
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’ i
Hé s6 a, 16n nhiat= —C/

310

Vi du 3 : Tinh hé s6 ctia x trong khai trién nhi thic Niu-ton ctia (1 + x)",
n € N*, bi€t tong tat ci cac hé sd trong khai trién trén biing 1024

Giai
Theo cong thitc khai trién ta c6
(1+x)"=Cl+ClIx+C2x* +...+C X +...+C"x"

n
Cho x = 1 ta dugc ZC: =2"=1024=2" Vayn=10
k=0

Vay hé s8 ctia x° trong khai trién 1a C;, =252

n
Dang 2 :Tinh cic tong sé ZC: bang khai trién Niu-ton|
k=0

Khai trién ( 1 +x)" va cho x nhan mét hay hai gié tri thich hop

Vidu 4: Cho n la s6 nguyén duong hdy tinh cdc tong s :
A=C)+C2+C!+..
B=C!+C +C>+...

Giai

Khai trién (1 + x)" = C* + Cx+C2x* +...+ C¥x* + ...+ Cx"
Cho x =1 ta dugc A+ B =2"

Chox=-1tadu6cA-B=0

n

2
ViyA=B="—"—=2""
2

Vidu 5 : Cho n la s6 nguyén duong chin, hiy tinh cic téng s0 :
A=C!+3C +3’C}+...+3"C!
B=C+3°C2+3*'C'+..+3"C
C=2.Cl+3C}+3°C} +..+3"'C"

Giai
Khai trién (1 +x)"= C’ +Cx+C>x* +...+C*x* +....+C X"

n
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Chox =3tadugc A= C’+3.C) +3°C +..+3"C'=4"=B+C
Cho x =- 3 ta dugc C’ —3C! +3°C>-3’C’ +3*C!—..-3"'C!"" +3"C" = (-2)"
Do d6 B — C=2"vin la sd chin
4" + 2" WCe 4" 2"
2
Dang 3 : Riit gon tdng cic s6 hang dang C'C*"
V6i0ShSm;hSk;k—hSnvﬁkkh@ngdéi

Viy B =

Vidu6:Cho5 <k <nvan,k € N ,chitng minh ring :
CX+5C"+10C/?+10C/ > +5C* +C° =Cf

n+5

Giai
Tac6 (1 +x)° = CJ +xC! +X’C? +x’C} +x*'C{ + X°C;
=1 +5x + 10x* + 10x’ + 5x* + X’
(1+x)"=Cl+CIx+C2x* +...+C X +...+C"x"
Do d6: (1 +x)™ =(1 +x)".(1 + x)’ ,ta xét s& hang x* trong khai trién nay & hai v& va
cho x = 1 ta dugc : C* +5C" +10C*> +10C > +5C** +C/~° =CK .
C. Bai tip ren luyén
2.31 Tinh hé s6 x® trong khai trién da thirc [1 + x* (1 — x)]®

2.32 Tim céc s hang khong chita x trong khai trién nhi thitc Niu-ton clia

2.33 Véi n 1a s6 nguyén dudng , goi as,.3 12 hé s6 ctia x> trong khai trién thanh da

7
] véix >0

thic cta (x* + 1)"(x + 2)" .Tim n d€ a3,5 = 26n

L e . L, =Y
2.34 Tim hé s6 clia s6 hang chita x® trong khai trién nhi thitc Niu-ton ctia (—3—% X’
X

, biétring C" -C"

n+4 n+3

=7(n+3) v6inla s6 nguyén duong , x >0, C* 12 56 t8 hgp
chip k clia n phan .

2.35 Tim s6 nguyén dudng n sao cho C; +2C! +2°C’ +...+2"C" =243

2.36 Chitng minh ring : C: + 4(::_1 + 6(::_2 + 40:_3 + C:_4 = C:+4 v6i4<k <n
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2.37 Chiing minh réng :

C)XCr+CIC "+ .+CMC™=Ck  véim<k<n
2.38 Chitng minh ding thic :

C) +C; 37 +C, 3" +...+C2N3*" =27"1(22" +1)

2.39 Ching minh :
0 2005 | 1 2004 k 2005k 2005 ~0 _ 2006
C1006-Ca00s + Ca006-Caoos + -+ Cagns-Conpi T+ Cioo6-Cp =1003.2

2.40 Chitng minh riing :
C; +C) +..+C?=C) +C +..+C;""' =2 véin > 2

D. Huéng din hay dap sé :

2.31 Trong khai trién nhi thic : [1 + x> (1 — x)]® ta thiy x® ¢6 trong s6 hang
x*(1-x)P=x(1-3x+3x"-x") vdi hé s 1a 3C; = 168
[x*(1-x)]"=x*(1-2x+x*)* véihe¢ s6'1a C; =70

Vay hé s6 ciia x* trong khai trién trén 12 : 168 + 70 = 238

7
. 0 1
2.32 Ta bié€t s6 hang thd k + 1 trong khai trién (3/; +Tj la:
X

1 -1 7k k
a = CXO3) . (x*) =Ckx 3 4

7-k k

Do d6 ay,; khong chia x trong khai trién khi _Z =0 28-7k=0< k=4.

Vay s6 hang khong chita x trong khai trién 13 as = C; =35

2.33.Tacé (xX*+ 1)"= CIX*"+C X" +C2x*"* +...+C!
va(x+2)"= CIX"+2C X" +2°Cx"? +2°C)x" " +...+2"C/
Ta nhin thdy khin = 1 va n = 2 thi khong théa diéu kién bai todn.
Véin > 3 thi x> = x> x"3 = x> 2 x™!
Do d6 hé s6 ctia x> trong khai trién thanh da thitc cia (x> + 1)"(x + 2)"
1a az,3=2*C?.C}+2C! C! . Nhu vay :
n=>5

2n(2n* -3n+4

( ) =26n & -7

3 n=—
2

a3 =26n &

Vay n=15 vin la nguyén duong
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(n+4! (n+3)!
3+ 3Inl
S m+Hn+2)- +2)n+1)=42 < 3n+2)=42
<Sn+2=14 <n=12

2.34Tacé C, -C! . =7(n+3) <

7(n+3)

12
. 1 2 ’
Do d6 : Trong khai tri€n nhj thiic (—3+ VX ) (x3 + xzj ;80 hang thitk 12
X

n

CK () .(x2)™™ Vay s6 hang chita x® khi —3K +

5
SazT_k):S hay k=4

Vay hé 8 ciia x® trong khai trién trén 1a C.) =495

2.35 Ta c6 khai trién (1 + x)" = C'+Clx+Cx* +...+ C"'X"
Cho x =2 tadugc: 3"= C) +2C! +2°C’ +...+2"C =243=3’
Viy n=5
2.36.Taco: (1+X)* =1+4x+6X> +4x’ +x*
vi (1+X)"=C)+Clx+Cx* +...+C X"
Do d6 (1 +x)™* = (1 + x)".(1 + x)* ,ta xét s6 hang x* trong khai trién nay & hai v& va
sau d6 cho x = 1 ta dugc :
CK+4C " +6CK > +4C 7 +Ci* =CF , v6i4<k <n

z 0 1 22
237.Tacé: (1+x)"=C,,+C x+C x" +...+Cx"
N 0 1 22
va (1+x)"=C +C x+C x" +...+C'x"
Do d6: (1 +x)™.(1+x)"=(1+x)™", xét hé s x* & hai v& ta dugc :
ClCK+ClCK " +..+CMCl™=Ck ~ véim<k<n

m+n

1.1. Xét hai khai trién nhi thifc :

(1+x)" =C; +C) x+CJ x> +...+CI'x" (1)

(1-x)*"=C) —C) x+C2 x> —..+C;"x*"  (2)
Cong (1) va (2) v€ véi vé ta dudc :

(1+x)*" +(1=x)>" =2(C) +C; x> +..+CIx’")
Thay x =3tacé:

47" +(=2)" =2(C), +C;,3* +...+C;13°")

Vay: Cy) +C; 32 +C) 3 +.. . +CN3" =2"""1 (2" +1)
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. _ 2006! 2006—-k)!  2006.2005!
1.2. Xéts6 hang: CXCan k= .( )
k12006 —Kk)! (2005—k)!  k!(2005—k)!
= 2006.C .

Do d6 S = Clog-Crooe +Caoos-Caoos -+ Caons Caooor + -+ Cngg -Ci

=2006( Cyyps +Chops + o+ Chigs ...+ Cord)
Ma (1+X)* = Cgps + Cpps X+ .o+ Copo X%
Cho x = 1 ta dugc : 2*"” =CJ,s +Clys ++..+ Cas
Vay S = 2006.27 = 1002.27°

1.3. Xétkhai trién (1-x)" =C; —C) x+C; x> —...+C'x*"

Thay x = 1 tadugc : 0= C), —C, +CJ —...+CJ"

< C) +CJ +..+4Cl=C) +C5 +..+C

vay C; +C; +..+C;"?=C) +CJ +..+C;""' -2 viC) =CJ' =1

E. Cau héi tric nghié¢m cudi chuong

Cau 1 : Mot budi tiéc c6 50 ngudi du.Khi tan tiéc ho bit tay nhau thi s& cdc bit tay 13 :
a) 100 b) 1235¢) 2450 d) ddp s6 khdc

Cau 2 : Cho tap hop E = {a,b,c,d} .Cdc ménh dé sau ménh dé nao ding?

a) Tap hop {a,b,c} 1a mot chinh hop 4 chap 3

b) Cip thi tu (a,a) 14 mot chinh hgp 4 chap 2
¢) BO 3 thit ty (a.c.d) 1a mét chinh hgp 4 chap 3
d) Hai chinh hdp (a,b,c) va (b,c,a) gidng nhau
Cau 3 : C6 tit ca bao nhiéu s chin c6 thé thanh l1ap dudc tir cdc chif s6 2.4.6.8 biét
ring s6 d6 gdm 3 chit s& khac nhau
2) 24 b) 32 ¢) 64 d) s6 khéc
Cau 4 :Tit TP.HS Chi Minh dén Nha Trang c6 thé di bing 6t6,tau hda,tau thity hoic
mdy bay.Mbi ngay c6 6 chuyén 6td, 4 chuyén tau hda,3 chuyén tau thity va 2 chuyén
mdy bay.hdi c6 bao nhiéu sy lya chon phuong tién di tit TP.HCM dén Nha Trang?
a) 144 b) 15 c) 24 d) s6 khic
Cau 5 : Mot ngudi c6 5 4o sd mi khdc nhau va 4 quan khdc nhau .Hdi ngudi dé c¢6 bao
nhiéu cdch chon mot by d6 (mot 40 v mdt quan)
a) 9bd b) 10 c) 20 d) s khéc
Cau 6 : C6 bao nhiéu s6 gdm 4 chit s6 X = abcd thda ba diéu kién sau :
(1) 4000 < x < 6000
(2) x1a bdi so cia 5
(3)3<b<c<6
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a) 12 b) 24 c) 32 d) 64
Cau 7 : Hé s6 cta x* trong khai trién (2x — 3)6 la:
a) 240 b) 480 c)—2160 d) 2160

Cau 8 : Mot bai kiém tra todn gdm 30 cAu .Mdi ciu c6 4 phuong 4n trd 15i.Hdi bai
ki€m tra d6 c6 bao nhiéu phuong 4n tra 16i?

a) 120 b) 80 c) 60 d) s0 khac
Cau 9 : Gia st ¢6 12 van dong vién bdi 16i tham gia cudc thi.N€u khong c6 hai van
dong vién vé dich cting mdt Iiic thi c6 bao nhiéu két qua nhat,nhi,ba?

a) 44 b) 132 ¢) 1320 d) s6 khic
Cau 10 : Trong mit phing cho 12 diém ma khong c6 3 diém nao thing hang.Hdi c6
bao nhiéu tam gidc c¢6 3 dinh chon trong 12 diém nay?

a) 220 b) 208 c) 44 d) s6 khac
Cau 11 : Trong mit phing cho 12 diém phan biét.C6 bao nhiéu vecto khic vecto
khong c6 diém dau va diém cudi thudc tip hgp 12 diém nay?

a) 66 b) 132 c) 24 d) s6 khac
Cau 12 : T6ng 8 cdc hé s6 cia tit ci cdc s6 hang trong khai trién nhi thic (2x — 3y)®
la:

a) 2% b) -1 o1 d) s6 khac
Cau 13 : C6 bao nhiéu s6 1& gém 2 chit s& va nhé hon 80?
a) 40 b) 45 c) 35 c) s0 khac

Cau 14 : Mot luc gidc khong c6 mdt doi canh nao song song ci.C6 tit ¢ bao nhiéu
dudng thing géc ké tir mot dinh dé€n mot canh khong qua dinh d6?
a) 24 b) 25 c) 30 d) 20
Cau 15: Mot hoc sinh viét 6 14 thu g&i cho 6 ngudi ban.Sau khi bd 6 14 thu vao 6 phong
bi va ddn lai thi hoc sinh d6 mdi nhé 1a minh quén viét dia chi.N&u bay gid mdi viét
dia chi thi ¢6 bao nhiéu trudng hgp trong d6 c¢6 3 dia chi viét ding 14 thu minh gdi?
a) 30 b) 40 ¢) 45 d) 50
Cau 16: Cho tap hop E gdm c6 10 phan tf.C6 bao nhiéu tap con ciia E ma s6 phan ti
16n hon 6?
a) 172 b) 174 c) 176 d) s khéc
A

Cau 17 : Bat phuong trinh —™3— < — ¢6 bao nhiéu nghiém?

(n+1H! n!
a)l b) 2 c)3 d) vo nghiém
Céu 18 : Cho C/;” =C/" thi s t& hgp n chap 4 bing:
a)4 b) 5 c)6 d) 8

N

. 0 : 1
Cau 19 : S6 hang khong chita x trong khai trién cda nhi thic : (X* +—3)10 la:
X

a) 200 b) 210 c) 220 d) s6 khdc
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Cau 20 : Trong khai trién nhi thic :
(1+x+x*)"=ap+a x+a2x2+...+a2nx2"th‘1t6ngcécs6hang
ap+a + a4+ ...+ a, bing bao nhiéu?
n n n
3" +1 b) 2" +1 C)3_ a3
2 2 2
Bang tra 10i :
1b 2c 3a 4a 5¢c 6b 7d 8a 9¢c 10a
11b 12¢ 13¢ 14a 15b 16¢ 17d 18b 19b  20a
Huéng din gidi:
b S&bittayla: C2) :# =1235

a)

2¢ Cho tdp hgp E = {a, b,c, d} Mot chinh hgp 4 chap 3 1a (a,c,d) ding

3aCotatcd 4.3.2=245s6
4a C6 6.2.2.2 = 144 sy lya chon
5¢ C6 20 bd do
6b Xétss x=abcd .

e Diéukién (1) 4000 < x < 6000 thi c¢6 2 cich chon a 1a a =4 hay 5

e Diéukién (2) : x chia hét cho 5 thi ¢6 2 cich chon d 12 d = 0 hay 5

e Dicukién(3):3<b<c<6thitacé:néub=3thic=4,5,6

nfub=4thic=5,6vanéub=5thic=6
Vay c6 tit ci 2.2.6 = 24 s8 thda 3 dicu kién
7d Tacé: (2X - 3)6 = Cg (2x)° + Cé (2x)’(-3) + C62 (2X)4(—3)2 +..+ Cg(—3)6
Vay hé s6 clia x* 12 2*(-3)*. C; = 16.9.15 =2160
8a C6 30 .4 =120 phuong én tré 16i
9¢ Cé6 A,32 =12.11.10=1320
~ .z N 3

10a S6 tam gidc1a C, = 123
11b Sé vectola A} =12.11=132
12¢ Chox =y =1 ta dugc tong cac hé s6 1a (- 1)*° =1
13¢  S6 nho hon 80 c6 dang x = ab

e v4ia=1.273,4,5,6,7néncé 7 cich chon chit sd a

e xlasélénénb=1,3,579.c65 cichhonchitsob
Vay ¢6 2.5 = 35 56 1& nhd hon 80
14a Luc gidc c6 6 dinh va 4 canh khong qua mot dinh cho s&n.Nhu vay ting véi mdi
dinh ,c6 4 dudng thing géc .Vay c6 tat ca 6.4 = 24 dudng thing géc
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15b C6 3 dia chi diing trong 6 dia chi .Do d6 c6 tat cd Cé’ =20 céch chon 3 dia chi

ding
Ung v6i mot dia chi ding ,chi c6 2 dia chi viét sai.Vi du :
0 Dia chi phdi viét : 12 3
0 Diachiviétsai:2 3 1 hoic 3 1 2

Vay c6 tit cd 20.2 = 40 trudng hop c6 thé xay ra
16¢ Tap E gdm c6 10 phan tk
N ) ., N ; 10.9.8

e SotipconciaEcé7phantila C,=C; = 123 =120

e S&tapconchiaEcé8phantila C\, =C =45

e SGtipconchaEcé9phintila C,,=C/, =10

e So&tipconctia Eco 10 phantirla: 1
VAy s6 tap con clia E ¢6 s6 phan t16n hon 612 : 120 +45 + 10+ 1 = 176

3

h<£ - (N+3)(n+2)(n+1)
(n+1)! n! (n+1)!
< n*+5n 44<0 < -4<n<-1Manlasénguyén duong
Viy bat phuong trinh v nghiém
18b Tac6: C°=C;' < n+3=12—(n— 1) (theo tinh chdtcia C*)
Vay n =5 Do d6 sd t6 hgp 5 chap 4 biing s6 t6 hgp 5 chap 11a 5

17d Tacé: <£'<:>(n+3)(n+2)<2
n!

, 1 ’
19b Trong khai trién (X’ +—)" thi s¢ hang thok + 1 1a :
X

Cr(x*) " (x?) =C{x*** . S8 hang khong chita x khi 20 — 5k =0
Vay k = 4 .Suy ra hé sd ciia s8 hang khong chita x 1a C} =210

20a Trongkhaitrién(l+x+x2)"=ao+a]x+azxz+...+a2nx2“
e Chox=1tadugec :3"=ag+a;+a,+...+ann (1)
¢ Chox=-ltadugc:1"=ap—a;+a—as+...+ay (2)
Cong theo v€ (1) va (2) ta dudc :
3"+ 1=2@p+ar+as+...+ay)

3" +1

Viy ap+a,+as+...+ax,=

ILXAC SUAT

§ 1. Bi€n co va xdc suit cida bién cd
A. Tém tat gido khoa

1. Bién cé
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a) Phép thi ngiu nhién va khong gian mau :
Mot phép thit nghu nhién (ky hiéu T) 1a mot thi nghiém hay mot hanh dong ma cé thé
lap di 1ap lai nhiéu 1an trong c4c diéu kién gidng nhau, két qui ctia né khong dy dodn
trudc duge va cé thé xac dinh dugc tip hop tat ca cic két qua c6 thé x4y ra.
Tap hop tat ca cdc két qua c6 thé x3y ra clia phép thit goi 1a khong gidn miu ctia phép
tht, ky hiéu 2
Ghi chi : Trong bai nay ta thudng dung cac tlr :
e Dong xu 12 dong tién kim loai ¢6 2 mit,trén mot mit c6 ghi gid tri clia
ddng tién goi 1a mit ngira (N) , mit kia 12 mit sap (S)
e Con stic sic 12 mot khdi 1ap phuong ma 6 mitlan lugtcé1,2,3...6
chAm.Mit c¢6 k chdm goi 12 mit k chim
e (4 bai tii 10 kho gdm 32 quin bai chia thanh 4 chit : cd, r6 ( mau dd)
,chudn .bich (mau den).Mdi chit c6 13 quin bai la :
2,3,4,5,6,7,8,9,10,1,Q,K,A ( J doc 12 b61,Q doc 1a dam ,K doc 1a gia,A doc
l1a 4ch hay xi)
Vi du : Gieo mot con stic sic 1a mot thi nghiém ngiu nhién
Khong gian mau 12 tdp hdp Q= {l, 2,3,4,5, 6}
b) Bién ¢& lién quan d&n phép thi
Mot bién cb A lién quan t6i phép thir T 12 mot tap con Q, cta khong gian mau 2 cia
phép thir d6 . Bién cb A xay ra khi va chi khi két qua ctia T thugc tap €, .Mdi phén tir
cua 2, dugc goila mot két qua thuén lgi cho A
2. Xdc suit cia bién ¢b :
a) Pinh nghia ¢8 dién : Gié st phép thit T c¢6 khong gian miu €212 mot tip hop hitu
han va cdc két qua cta T 1a dong kha ning.N&u A 1a mdt bién 6 lién quan v6i phép
tht T va Q, 1a tdp hgp cdc két qud md t4 A thi xdc sudt clia A la mot s§ , ky hidu 1a

P(A) , dugc xdc dinh bdi cong thiic :

P(A) — |QA|
[

trong d6 |QA| va |Q| 1an lugt 1a s8 phan t ciia tap Q, va 2

e Bién cd chic chin (ludn ludn x4y ra khi thuc hién phép thit T ) c6 xdc suat
biang 1.

e Bién c6 khong thé ( khong bao git x4y ra khi thuc hién phép thir T) c6 xic
sudt bing 0
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Vidu 1 : Gieo mdt déng xu thi khong gian miu la Q= { N, S} Xdc suat @€ mat N 1a
1

2
Vi du 2 : Gieo mdt con sic sic thi khong gian maula Q= {1, 2,3, 4,5,6} )

Biénco A= {2,4, 6} (s6 chAm trén mit xuit hién 13 s& chin)

1

3

6 2
Vi du 3 : Chon ngiu nhién 2 14 bai trong cb bai 52 14 thi s6 phin t cia khong gian
miu (212 C2, = 1326 (58t hgp 52 chap 2)

Bi€n cd Q, dugc ding mot 1a xi (dch) (co,rd,chudn,bich) 1a 2.51

4.51

Xdc suat @€ mit xuat hién 12 s& chin biing : P(A) =

0,15

Vay xdc suit clia bi€n ¢cd Ala P(A) =

b) Pinh nghia thong ké clia xdc suit
e Xét bién cd A lién quan dén phép thit T.Trong N 1an thyc hién phép thir T thi
s6 1an xuat hién bi&€n cd A goila tAn sd clia A
e Tisd giita tan s6 clia A v6i sd N goi 12 tn suét clia A trong N 14n thuc hién
phép thit T, s6 nay dugc goi 1a xdc sudt thuc nghiém clia A
B.Giai todn

Q
Dang 1 : St dung cong thitc P(A) = | A|

<

rd . A ra < ’ 7 A, /() ~ A ~ A A, A ~ ~ 2
Vidu 1 : Gieo mdt con stc sac . Tinh xdc suat d€ s6 cham mat trén xuat hién la so 1

Giai

S& phan ti cia khong gian mau 12 6

S& phan tt clia bi€n ¢d A (s6 chAm clia mit trén xuit hién 12 s6'18) 1a 3
3

Vay P(A) = 2 =0,5

£
U

Vi du 2 : Gieo hai déng xu cling mot Itic . Tinh x4c sudt d€ dudc nhiéu nhat mot mit
sap (S).

Giai
Khong gian mau Q = {SS,SN, NN, NS} gdm c6 4 phén tit
Bi€n 6 dudc nhiéu nhat mot mat S 1a A={SN,NN,NS}



T6 hop va xdc sudt 32

. 3
Vay xdc suat P(A) = 2 =0,75

Vi du 3 : Chon ngiu nhién mdt s& nguyén duong nhd hon 20 . Tinh xdc suat d€ s
dudc chon 12 s& nguyén o .

Giéi
C6 19 cdch chon mot s6 nguyén duong nhd hon 20
C6 7 sd nguyén t6 nhé hon 20 1a : 3,5,7,11,13,17,19

Vay xdc suit d€ s6 dugc chon 1a s6 nguyén to 1a P(A) = E: 0,37

Vi du 4 : Danh sich 16p hoc dugc ddng s6 thit tu tir 1 dé€n 32.Ban Huy c6 thit  tu 20.
a) Gido vién chon ngiu nhién mot hoc sinh trong 16p trd bai.Tinh x4c suét dé
Huy dugc chon
b) Gido vién chon ngiu nhién 5 hoc sinh tra bai.Tinh x4c suat d€ 5 hoc sinh
ndy c6 sd thi tw nhé hon s6 thit ty ciia Huy

Giai
a) Chon mot hoc sinh trong 35 hoc sinh thi c6 35 cidch chon
Chon hoc sinh tén Huy chi ¢c6 m6t cdch chon

. 1
Viy xdc suat Huy dugc chon la P = g =0,028

35.34.33.32.31
b) Chon 5 hoc sinh trong 35 hoc sinh thi c6 C355 = =324632 cach chon

1.2.3.4.5
Chon 5 hoc sinh trong 19 hoc sinh ¢6 sd thit ty nhé hon 20 thi ¢6 :
s 19.18.17.16.15

5 = =7752
1.2.345
Vay xdc suat @€ chon 5 hoc sinh c¢6 s6 thi tw nhd hon Huy 1a :
L 712
324632

Vidu 5 : Chon ngiu nhién mot vién bi trong binh dung 6 bi den va 4 bi tring. Tinh
xdc suat d€ dugc mot bi tring

Giai
Chon mét vién bi trong binh dung 10 bi thi ¢6 10 cadch chon
C6 4 cdch chon 1 bi trdng trong 4 bi tring
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z 2 . z 4
Vay cdc suat d€ dugc mot bi trang 1a : P = E: 0,40

Vidu 6 : Chon ngiu nhién 13 quin bai trong cb bai 52 14.Tinh x4c suat d€ dugc 5 14
chudn, 414 co, 314 rd va 114 bich

Gidi
e C6 C; cdchchon 13 14 bai trong ¢8 bai 52 14
e C6 C;, céch chon 514 chudn trong 13 14 chudn
e C6 C/y cich chon 4 14 cd trong 13 14 co
e (6 Cf3 cdch chon 3 14 r6 trong 13 14 16
e C6 0113 céch chon 1 14 bich trong 13 14 bich

_ C.CLC.Cl

13

52

Vay xdc suit phdi tim 1a P = 0,005

s, . , < N A 4 . 2 ~ R R ~ ~ 2
Vidu 7 : Gieo 3 con sic sac cuing mot lic .Tinh x4c sudt d€ dudc tdng s6 cham cac
mit trén xuat hién biing 6

Giai

S& phan ti cia khong gian miu 12 6.6.6 =216

Téng s6 chaAm cdc mit trén xuat hién bing 6 13 :

(1,1,4) (1,2,3) (1,3,2) (1,4,1)(2,1,3) (2,2,2) (2,3,1) (3,1,2) (3,2,1) (4,1,1)

. 10
Vay xdc sudt phditimla: P = ﬁ =0,04

Dang 2 :Tinh xdc suit theo tin sui't

Vidu 1 : Gieo 2 dong xu 20 1an va thu dugc két quésau :

Bién co Tan s6 xuat hién
Ala {N,N} 3
Bla {S,N} 5
Cla {N,S} 7
Dla {S,S} 5

Tinh x4c suit P(A) , P(B) , P(C) , P(D)

Giai
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N . 3
Theo dinh nghia P(A) la tan suat ctia A .Vay P(A) = %: 0,15

P(B) = i= 0,25 P(C) = l =0,35 va P(D) = i =0,25
20 20 20

Vi du 2 : Gieo con sic sic 30 1an ta dugc két qua nhu sau

S6 cham xuit hién Tan s6
Alaso 1 4
Blasd?2 6
Claso3 5
Dlaso 4 7
5
3
F

Elaso 5
Flasd 6
Tinh x&c suit cia cic bién cd A,B,C,D,E,

Giai
. . , 4 6
Theo dinh nghia ta ¢c6 : P(A) = —=0,13 PB)=—=0,2
30 30

5 7 3
P(C)= —=0,16 P(D)=—=0,23 P(E)=0,16 P(F)= —=0,10
© 30 (D) 30 (E) (F) 30

C.Bai tap ren luyén
2..41 Chon ngiu nhién 3 s6 trong 50 s& tu nhién 1,2,3, . ..,50

a) Tinh xdc sult ctia bi€n c¢d A : trong 3 s6 d6 c6 va chi ¢6 2 boi s& clia 5

34

b) Tinh xdc suit cda bién cd B : trong 3 s6 d6 c6 it nhat mot sd chinh phuong

2..42 Gieo 3 ddng xu cling mdt lic.Tinh x4c sudt dé c6 :
a) hai ddng 14t ngtra
b) c6 it nhAt mot dong 14t ngiia

2..43 Gieo 2 con stc sidc cuing mot lic
Tinh xdc sut clia bi€n cd A : dudc 2 s6 chAm xuit hién khic nhau
Tinh x4c suit ctia bi€n c¢d B : dudc tdng sd cham xuAt hién bing 7

2..44. Mot ngudi viét 10 14 tha va ghi dia chi gdi cho cdc ngudi ban trén 10
phong bi . Sau d6 ngudi 4y bé ngdu nhién 10 14 tho trong 10 phong bi.
Tinh x4c suat @€ mdi ngudi ban déu nhan dugc 1a thd ding ctia minh

2.45. M6t cude x6 sb tombola co 100 vé va 10 vé trang .Chon ngau nhién 3 vé .
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a) Tinh xdc suit d€ dugc ding mot vé tring
b) Tinh x4c suat d€ dugc it nhat mot vé tring

2.46. Mot binh dung 5 bi tring,6 bi den va 4 bi d3.Lay ngiu nhién 3 bi.
a) Tinh x4c sudt d€ dugc 3 bi cing mau

b) Tinh x4c suit d€ dugc 3 bi khic mau

2.47. Mot gido vién phat ngdu nhién 10 bai kiém tra todn cho 10 hoc sinh
Tinh x4c suat @€ mdi hoc sinh nhan ding bai kiém tra cia minh

2..48. Chon ngiu nhién 3 14 bai trong c& bai 52 14

a) Tinh x4dc suit d€ dudc 3 14 hinh

b) Tinh x4c suat 3 14 xi

D. Huéng din gidi hay dap so

2.41. a) Ta c6 C}, cach chon 3 s6 trong 50 s& ty nhién

Trong céc s6 ty nhién tir 1 d€n 50 ¢6 10 bdi s6 clia 5 ,do d6 c6 C;, cach chon 2 bdi s&

cua 2.
C6 40 cdch chon mot sd khong phdi bdi s6 cia 5
40.C;
Vay P(A) = —1¢
Cs

b) Trong céc & ty nhién tir 1 d&€n 50 c6 7 s6 chinh phuong
Do d6 ¢6 C;, cich chon 3 s& khong 6 s8 chinh phuong
Viy s6 cdch chon 3 8 trong d6 c6 it nhat mot s chinh phuong 1a CJ, —C;,
c., -C; (o
Vay P(B) = M :]_%
Cs Cso
1.1 . Gieo 3 dong xu cting mdt liic thi khong gian miu gdm 8 phan ti

Q ={NNN,NNS,NSN,SNN,NSS,SNS,SSN, SSS }
a) Bié€nco A 2 dong xu latnglra A= {NNS, NSN, SNN} c6 3 phan t¥
3
Vay P(A) = 3
b) Bié&n cd B c6 it nhat mdt ddng xu 14t ngira ¢6 7 phan ti
7
Vay P(B) = —
8
1.2 . Gieo 2 con xiic sic cing mot Iic thi khong gian mAu gdm 6 x 6 = 36 phan

tu .
Bién c6 A: dugc 2 s6 chdm xudt hién khac nhau c¢6 30 phan tir
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30 5
36 6
Bién c6 B duoc tong s6 cham xuat hién bang 7
B= {(1,6), (2,5),(3,4),(6,1),(5, 2),(4,3)}
Vay PB)= > =1
36 6
1.3 . Bd ngau nhién 100 14 tho vao 10 phong bi thi c6 10! cdch bd. Chi c6 mot trudong hop

Viy P(A) =

mdi ngudi nhan ding 14 tho ciia minh Vay P = —

10!

1.4 . S6 cach chon 3 vé trong 100 vé 1a C;,

Bién ¢ A dudgc 1 vé tring va 2 vé khong tring 1a C/,.C,)

1 2

ClO'C9O

3

100
Bién ¢ dugc 3 vé khong tring 1a C;,.Do d6 bién c6 B dugc it nhit mot vé tring 1a

Vay P(A) =

C3
C1300 _C930 VayPB)=1 - %
100
2.46. LAy nhiu nhién 3 bi trong binh dyng 15 bi thi khong gian miu gém C135 phan tit

Bién c6 A dugc 3 bi cing mau gdm c6 C; +C; +C; phin t&

3, (3, (3
Vay P(A) = Lg-i_c“
Cs
Bién ¢6 B dudc 3 bi khdc mau c6 5x6x4 =120
) 120
Vay P(B) = el

15
2.47.. Gigo vién phit ngiu nhién 10 bai kiém tra cho 10 hoc sinh thi khong gian miu c6 10!
phin t&

Xdc suat @€ mdi hoc sinh nhan dugc ding bai ciia minh 1a P, = o1

1.0. Chon 3 14 bai trong c8 bai 52 14 thi s8 cach chon 1a CJ)

a) C3 bai c6 12 14 hinh nén s6 cdch chon 3 14 hinh 1a C;)

3
Vay xdc sudt d€ duge 3 14 hinh 1a P =—%
52

b) C& bai c6 4 14 xi nén s6 cdch chon duge 3 14 xi 1a Cj
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3
Vay xdc sudt dugc 31axila P’ = —-
52

§2. Cac quy tic tinh xac suat

A. Tém tit gido khoa

1. Quy tic cong xdc suat

a) Bi€n co hgp

Cho hai bién ¢ A va B ciing lién quan d&n phép thi T.Néu bién ¢ A hodc bién cb B
xdy ra “, ki hiéula AU B ,dudc goi 12 hdp ciia hai bién

A va B.N&u ki hiéu Q, va Qg lan lugt 1a cdc tdp hgp md t& A va B thi tdp hop

mo ta bi€ncd AUB 1a Q, UQ,

Mot cdch tdng quat : Chok bi€n cd A, , A, , . . ., A, cling lién quan dé&n phép thit T.
Bi€n ¢d “ c6 it nhat mot trong cdc bi€n cd A, , A, , ..., Aixdy ra “ ki hiéu l1a

AUA U...UA_, duge goi la hop cla k bién ¢ d6

b) Bi€n cé xung khic

Cho hai bién ¢ A va B cuing lién quan dén phép thit T.Hai bi€n ¢ A va B dudc goi 1a

xung khdc n€u bién cd ndy xdy ra thi bién c6 kia

khong xdy ra  Hai bi€n c6 A va B 1a hai bi€n c6 xung khic néu va chi néu

Q,NQ, =

¢) Quy téc cong xdc suit

N&u hai bién c6 A va B xung khic thi x4c suit dé A hoic B xdy ra la
IP(AUB)=P(A)+P(B)| (1)

Mot cich tong quéat : Cho k bi€ncd A, , A, , ..., A, ddi mdt xung khic

thitac6: P(AUVA U..UA)=P(A)+P(A)+..+P(A) ()

d) Bién co doi

Cho bién ¢6 A thi bién c& “ Khong xdy ra A © ky hiéu 1a A dudc goi 1a bien & doi

cia A

Cho bi&n ¢6 A. Xdc suit ciia bién ¢ dsi A 1a :|P(A)=1-P(A)| (3)

2. Quy tic nhan xdc suit

a) Bié€n ¢ giao

Cho hai bi€n cd A va B cung lién quan dé€n mot phép thir T .Bién c6 “ C4 A va B cling

xdy ra”, ky hiéu 1a A.B ,dugc goi la giao ciia hai bi€n c6 A va B

Néu Q, va Q, lan luot 1a tap hop cdc két qua thudn 1¢i cho A va B thi tap hop cic két

qué thuan 1di cho AB 1a Q, N Q.
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Mot cich téng quat : : Cho k bi€n cd A, A, , ..., A cling lién quan dén phép thir T .
Bi€nco “titca k bi€ncS A, Ay, ..., A, déuxdyra “,ky hiéula AjA, ... A, dugc

goi 12 giao cla k bién ¢6 dé
b) Bi€n ¢6 doc lap :
Cho hai bi€n ¢8 A va B clng lién quan d&€n mot phép thit T.Hai bié€n ¢ nay dugc goi
1a doc 1ap vdi nhau néu viéc xdy ra hay khong x4y ra ctia bi€n c6 ndy khong lam anh
hudng t6i viéc x4y ra hay khong x4y ra ctia bi€n ¢4 kia.
¢) Quy tic nhan xdc suat
Cho hai bi€n ¢& A va B doc 1ap vdi nhau thi ta ¢6 :
P(AB) = P(A).P(B)
Mot cich tdng quét: : Chok bi€ncd A, A, , ..., Ay doc lap véi nhau thi ta c6
P(A Ay .. Ay ) = P(A)P(A). . .. P(AY)
B. Giai todn

Dang 1 :Nhan bi€t bién cé hgp,bi€n cé xung khic,bién cd d6i,bién cd giao,bién cd’
doc lap

Vidu 1: Chon ngiu nhién mot hoc sinh ctia 16p 11 D trudng LHP.Goi A 1a bién ¢
“Ban d6 12 hoc sinh gidi Viin “ va B 1a bién ¢6 “ Ban d6 1a hoc sinh gidi ngoai ngi
Anh Vin “

a) A va B c6 phdi la hai bi€n c6 xung khic hay khong?

b) Bi€nc6 A UBlagi?

Giai
a) A va B1a2bién c6 khong xung khic vi mot hoc sinh c6 thé vira gidi Vin
hodc vira gidi Anh Vin
b) Bi€ncd A UBIa “Ban dé 1a hoc sinh gidi Vin hodc gidi Anh Vin”

Vi du 2 : M6t hop dung 2 bi xanh, 3 bi d8 va 4 bi vang.Chon ngiu nhién 2 vién bi .
Goi A 12 bién ¢& “Chon dugc 2 bi xanh” , B 12 bié€n ¢6 “ Chon dugc 2 bi dd va C 1a
bién ¢d “ Chon dudc 2 bi vang”
a) Cdc bi€n c6 A,B,C c6 d6i mdt xung khic khong?
b) Bién c6 “ Chon dugc 2 vién bi ciing mau 1a?
¢) Haibién cd E “ chon dugc 2 bi cing mau “ va F “ chon dugc 2 bi
khdc mau 12 2 bién cd gi?

Giai
a) Cdc bién c6 A,B,C d6i mot xung khic
b) Biénco AUBUC Ia “ chon dugc 2 vién bi cling mau
c) Haibi€n cd E va F1a 2 bién ¢6 ddi vi néu E x4y ra thi F khong x4y ra
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Vi du 3 : Gieo mot con stic sic lién ti€p hai 1dn .Goi A 12 bién c6 “lan gieo thif nhat
dudgc s6 chin”,B 12 bi€n ¢d “1an gieo thi hai dugc s6 18~ .

a) Haibié€n cd A va B doc 1ap khong?

b) Giao ctia hai bi€n ¢8 A va B 1a bié€n c6 gi?

Giai
a) Hai bi€n cd A va B doc 1ap vi viéc x3y ra hay khong x4y ra clia bién cd A
khong 1am 4nh hudng t6i viéc x4y ra hay khong xdy ra ctia bi€n cd B
b) Giao ctia hai bién cd AB 13 bi€n c6 “ 1an gieo thit nhat dugc s6 chdn va 1an
gieo thif hai dugc so 18”7

Dang 2 : Dung quy tic cong xic suidt P(AUB)=P(A)+P(B)

véi A va B 1a hai bién ¢& xung khic

Vi du 4 : Mot 16p hoc 40 hoc sinh gdm c6 15 hoc sinh nam gidi todn va 8 hoc sinh
nit gidi.Chon ngiu nhién mot hoc sinh.Hiy tinh x4c suit d€ chon dudc mdt nam sinh
gidi toan hay mot nit sinh gidi ly

Giai
Goi A 12 bi€n ¢& chon mdt nam sinh gidi todn va B 1a bi€n ¢ chon mot nit sinh gidi ly
thi AU B 1a bi€n ¢d chon mdt nam sinh gidi todn hay mot nit sinh gidi 1y.
15 3 g8 1
Tac6P(A)= —=— vaPB)=—=—
40 8 40 5

A va B 1a hai bi€n ¢& xung khic nén P(AUB)=P(A)+P(B) = %+% = %

Vi du 5 : Chon ngiu nhién 8 14 bai trong c¢d bai 32 14.Tinh x4c suit dé dudc it nhat 3
14 gia

Giai
Goi A 12 bi€n ¢d chon dugc 3 14 gia va B 1a bién ¢6 chon dugc 4 14 gia thi AUB la
bi€n c6 chon dugc it nhat 3 14 gia

3 A5 oy
Tacé : P(A) = C4_528 v P(B) = Q_st
C32 C32

A va B 1a hai bié€n c6 xung khic .
C,.C5+C/Cj,
8

32

vay P(AUB)=P(A)+P(B)= =0,04
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Vidu 6 : Gieo mdt con xic sic .Goi A 12 bién ¢ dudc s6 chin va B 14 bién c6 dudd
mot bdi s6 ciia 2.Kiém lai riing :
P(AUB) = P(A) + P(B) — P(AB)

Gidi
Tac6 A={2,4,6} ,B={3,6}.Dods AUB={2,3,4,6} va AB:{6}
3 1 2 1 4 2
Viy P(A) = P(B)===—; P(AUB)=—== va P(AB)=
ay()62()63()63va()6
1.1 1 _3+42-1 2
S P(A)+P(B)-P(AB)= —+——— ===P(AUB
uy ra: P(A) + P(B) - P(AB) = 2376 T 6 3 ( )

Mot cich tdng quét : A va B 12 hai bi€n c6 bat ky thi ta c6 :
P(AUB) =P(A) + P(B) - P(AB)

Vidu 7 : Mot 16p hoc gdm 40 hoc sinh trong d6 c6 : 15 hoc sinh gidi todn , 10 hoc
sinh gidi Ly va 5 hoc sinh gidi Todn 1an Ly.Chon ngiu nhién mdt hoc sinh.Hay tinh
xéc suat d& hoc sinh d6 gidi todn hay gidi 1y

Giai

A 12 bi&n c6 hoc sinh gidi todn

B 12 bi€n ¢& hoc sinh gidi ly

Ta c6 : AB 1a bién c6 hoc sinh gidi todn va Iy
AU B 1a bi&n ¢& hoc sinh gidi todn hay 1y

Tacé:P(A)=1—5=E;P(B) 0_1 P(AB)_i:l

40 8 40 4° 40 8
Va P(AUB)—P(A)+P(B) P(AB)—E—i-l—l—i—l
Y - "8 4 8 8 2

Vi du 8 : Xét khong gian miu E va hai bi€n ¢8 xung khic A va B biét xdc sudt P(A) =
0,3 va P(B) = 0,5 . Tinh P(AB ) : P(AUB) ; P(A) ; P(B)

Giai
A va B 1a hai bié€n c6 xung khic nén P(AB ) =0 va P(AUB)=P(A) + P(B) = 0,3 + 0,5
=0,8

. AlablencodmcuaAnenP(A)—1—P(A)-1—03 0,7

. BlablencodmcuaBnenP(B)—1—P(B)-1—05 0,5

Vidu 9 : Cho hai bién c¢6 bat ky A va B .Chiing minh réng :
P(A)=P(AB)+P(AB)
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Giai

Tacé: A=(AB)uU (AE) Vi su x4y ra clia A 1a két qué clia sy x4y ra (ctia A va cla B)
hay (su xdy ra cia A va khong xay ra cua B)

Ma AB va A B Ia hai bién c& xung khic

Vay P(A)=P(AB) + P(AE)

Dang 3 : Ding qui tc nhan xic sudt P(AB) = P(A).P(B)
AB 12 bi&n ¢d cd A va B cing xdy ra
A va B ddc lap vé6i nhau.

Vi du 10 : Chon ngiu nhién mdt 14 bai trong ¢ bai 32 14,ghi nhan két qua roi tra lai
14 bai trong c6 bai va rit mot 14 bai khac.Tinh xdc suit d€ dugc gia bich va gia cd

Gidi

Goi A 12 bi€n c6 “ chon 12 bai thi nhit 1a gia bich”

B 12 bi&n ¢d “ chon dudc 14 bai thit hai 12 gia co ¢

Ta tim P(AB)

Ta bi€t A va B 1a hai bi€n c6 doc 1ap vi ta trd lai 14 bai thi nhit trude khi rdt 14 bai thit
hai. Do @6 P(AB) = P(A).P(B)

1 1
aP(A)= — vaP(B)= —
ma P(A) 32Va() %

Viy P(AB) = i.i: 0,09.10
32 32

Vi du 11 : Mot cong nhan phai theo ddi hoat dong clia hai mdy dét A va B. X4c suét
dé ngudi cong nhan phai can thiép may dét A trong mot gid 1a 1/7 va mdy dét B trong
cling thdi gian trén 13 1/2.Tinh x4c suit dé ngudi cong nhan khong phai can thiép
may nao trong mot gid

Giai

Xdc suat d€ may dét A hu doc 1ap véi xdc suat dé mdy dét B hu

Tac6P(A)=1-P(A)=1-1/7=6/7 v6i A la bién cd mdy dét A khong hu

vaP(B)=1-1/5=4/5véi B 1a bi€n c6 mdy dét B khong hu

Vay xdc suit dé ngudi cong nhan khong phéi can thiép mdy nao trong mét gid la
6 4 _ 24

P(A.B)= ——=--=0,69
75 35

Vidu 12 : X4c suit d€ ngudi xa thii ban tring bia 12 0,2.Tinh x4c suat dé trong 3 1an
bin ngudi xa thd bin tring bia mot 1an
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Giai

A 12 bi€n c6 ngudi xa thd bin tring bia

A 12 bién c6 ngudi xa thi khong bin triing bia

Tacé P(A) =04 vaP(A)=1-04=06

Xic sudt d€ ngudi xa thi ban tring bia 1dn 1 vakhong tring hai 1in sau 1a
P, =0,4%x0,6 x0,6 =0,14

Tuong ty xa thli bdn tring 1an 2 ,1an 1 va 1an 3 khong tring 12 P, = P; = P,

Vay xdc suit d€ trong 3 1an bin ngudi xa thi bin tring mot 14n 1a
P=0,14+0,14 + 0,14 = 0,42

C.Bai tap ren luyén
2..49. Gieo mot ddng xu 2 14n lién ti&p.Tinh x4c suat d€ c6 mot 14n 14t ngira.

2..50. Gieo 3 dong xu cin ddi.Goi A 12 bi€n c6 c6 it nhAt mot dong xu 1at ngira va B 1a
bién cd c6 diing 2 ddng xu 14t ngita .

a) Tinh xdc suat d€ c6 it nhat mot ddng xu ngira

b) Tinh P(AN B ) va P(B/A)

2..51. Cho P(A) =2/5 ; P(B) = 5/12 v P(AB) = 1/6 .H3i 2 biénco A va B ¢6 :

a) Xung khic hay khong?

b) Bdc 1ap véi nhau hay khong?
2..52. Gieo hai con stic sic can ddi.Tinh xdc sut d€ tong s6 chim trén mit xudt hién
ctia hai con sic sic bing 10

2..53. Mot binh dung 3 bi d6 , 4 bi tring va 5 bi xanh.L4y ngiu nhién 2 bi.Tinh xdc
suat cla cdc bi€n ¢d sau :

A: Lay dudgc bi dé

B : 1ay dugc bi tring

C : 13y dudc bi xanh

2.54. Cho hai bién ¢ A va B biét P(A)=0,3 ; P(B)=0,5vAaP(ANB)=0,1
Tinh PCAUB),P(A),P(B),P(ANB),P(AUB)

2.55 Chon ngiu nhién mot 14 bai trong c6 bai 32 14 , tra 14 bai trong c6 bai va rit 14 bai
khic .

a) Tinh xdc suit d€ hai 14 bai rit dugc 1a 14 gia va 14 dim

b) Tinh x4c suit trong hai 14 bai rit dugc khong ¢6 14 cd
2..56. Mt binh dung 2 bi xanh va 4 bi dé.Lan lugt 14y mdt bi lién ti€p 3 1an va mdi lan

trd lai bi da 14y vao binh.
a) Tinh x4dc suit d€ dugc 3 bi xanh
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b) Tinh xdc suat d€ dugc 3 bi dé
¢) Tinh x4c suit d€ dugc 3 bi khong cing mdt mau

2..57. Trong mot nha mady c6 3 mdy dét .Trong mot ngay, xc suat d€ mdy thi nhat bi
s ¢ 1a 0,05 , xdc suat &€ may thit hai bi sy ¢d 14 0,10 va xdc suit d€ may thif ba bi sy
¢d'12 0,15 . Tinh xdc sudt d€ trong mot ngay nay :

a) chi c6 mot may bi sy co

b) chi c6 hai mdy bi su c&

¢) khdng c6 mdy nao bi sy cd

2..58. Binh U; dung 3 bi @6 va 7 bi den va binh U, 4 bi d6 va 6 bi den
LAy ngiu nhién 2 bi ctia U; va 1 bi ctia U,
Goi A 12 bién ¢& dugc 3 bi dd , B 1a bién cd dugc 3 bi ma tit cd khong cing mau va C
12 bién c6 dugc bi dé 14y tir binh U,
a) Tinh P(A)
b) Tinh x4c suit dé dudc 3 bi cling mau
¢) Tinh P(C/B)

2.59. Mot binh dung 5 bi tring va 4 bi d8.Ta 1an lugt 14y mot bi 3 1an lién ti€p theo luat
: néu bi 14y dugc 1a dd thi trd lai bi ndy vao binh con néu 14y dudc bi tring thi khong
tra lai bi nay vao binh.Goi E, (1 <k<3) 1a bi€n ¢& chi dugc bi tring trong 1an 14y thit k

a) Tinh x4c suit cia E,
b) Tinh xdc suit cda E, va E; .Suy ra xdc suat 18y dugc chi mot bi tring trong 3
lan 13y
c) Biét riing ta 14y dudc ding mot bi tring, tinh x4c sudt dé bi tring nay 1ay
dudgc trong 1an 13y thi 3
2.60. Mot 16p hoc ¢6 30 hoc sinh trong d6 ¢6 10 nit sinh.Gido vién hdi bai mot cach
ngiu nhién 3 hoc sinh
a) Tinh x4c sudt bi€n c¢d A : chi ¢6 2 trong 3 hoc sinh dudc hdi bai ¢ ding 2
nam sinh
b) Tinh xdc suit bién ¢d B : 3 hoc sinh dugc hdi bai ciing gidi tinh
¢) Tinh x4c suit bi€n ¢ C : c6 nhi€éu hon mot nif sinh trong 3 hoc sinh dudgc héi
bai
D. Huéng din gidi hay dap so
2.49 Goi A 12 bién c6 dudc 1an thit nhat ngita
B 12 bi&n ¢& 1an 2 ngita
A va B 1a hai bi&n ¢& doc lap.
A B 1a bién ¢ 1an 1 ngita va 1an 2 sap

AB 1a bién c6 1an 1 sap va lan 2 ngilra
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Xéc suit d€ mot Ian 1at nglta 1a P = P(A) x P(B) + P(A)xP(B)

= l><l + l><l:0.5

2.50. Gieo 3 dong xu thi khong gian miu la
E= {NNN, NNS, NSN, SNN, NSS,SNS,SSN,SSS}

a) Xdc suat dé it nhat mot ddng xu 14t ngira 1a P(A) = 1—%:%
) 3
b)TacoP(B)zg_
7 3 21
A va B 1a hai bién ¢6 doc 14p nén PCANB ) =P(A).P(B) = gxg :a
21
Ta c6 P(B/A) = AB) _ 64 _ 3
P(A) 7 8
8

1 ,
2.51 a) ViP(AB) = g # 0 nén A va B khdng xung khac\

2 5 1
b) Tacé P(A) x P(B)= —x—=— = P(AB
)aCO()()5126 (AB)

Vay A va B 1a 2 bién ¢& doc 1ap

44

2.52. Gieo hai con stic sic thi khong gian miu gém 36 phan tif . Cac trudng hgp tdng s&
chim trén mit xuit hién cda hai con sidc sic bing 101a (4,6) ; (6,4) ; (5,5) .Vay P(A)

_3_1
36 12
3 1 5
2.53.P(A) = — PB)= —=— P(C)= —
) 12 ®) 12 3 ©) 12

2.54.Ta c6 P(AU B) = P(A) + P(B) - P(AB) = 0,3 + 0,5 0,1 = 0,7

Tacé:P(A) =1-P(A)=1-03=0,7

P(B)=1-P(B)=1-0,5=0.5

P(AB)=1-P(AB)=1-0,1=09

P(AUB)=1-P(AUB)=1-0,7=0,3

2.55. Trong c8 bai 32 14 ¢6 4 14 gia va 4 14 dam .

Goi A 12 bién c6 dugc 14 gia va B 12 bién cd duge gid diAm

Rit 12 bai thit nhat va trd lai vao cd bai rdi rit 14 thit hai nén hai bién c¢d A va B doc
lap
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C, C, 4 4 1

a) P(AB)=P(A) x P(B) = _14><_14 = =

C, C, 32 32 o4

b) Trong cd bai 3214 c¢6 8 14 co .Do d6 xdc sut it dugc 2 14 co 1a

8. 8_1
32 32 16
. Y S o . 1 15
Viy xdc suat dé 2 14 bai rit dugc khong c6 14 CdlaP:l_E:E
1.1 a)P(A):gxng:i
6 6 6 27
4 4 4 8
b)PB)= —x—x—=—
6 6 6 27
. 8 1
¢) Xéc suat dugc 3 bi cing mau la PAUB) =P(A) + PB)= —+—=—
) . g ( )=P(A) + P(B) 75773
I 2
ViyP(C)=1- —=—
ay P(C) 373

1.2 Céc bién cd doc 1ap va khong xung khic.

a) Xdéc sudt d€ mot va chi mot mdy bi su cd 1a

P,=0,05+0,10+ 0,15 - 2(0,05%0,10 + 0,05x0,15 + 0,10 x0,15) + 3(
0,05%x0,10x0,15) = 0,25

b) X4c sudt dé chi c6 hai mdy bi sucd Ia

P, =0,05 x0,10 + 0,05x0,15 + 0,10x0,15 - 3(0,05x0,10%x0,15) = 0,025
¢) Xdc suat d€ khong c6 may nao bi sy cd 1a

P;=0,95%x0,90%x0,85 = 0,727

1.3 . a) LAy 2 bi tir binh U; dung 10 bi (3 db va 7 den) va 1 bi tit binh U, dung 10 bi(4
dd va 6 den)

Goi A 12 bién ¢d 14y duge 3 bi d6.Bién cd A chi x4y ra khi ta 14y dugc 2 bi dé binh U,
va 1 bi d6 tir binh U,
>3
Xdc sudt 14y dugc 2 bi d6 tirbinh Uy la 1 —-= TR
10
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. 4 2
Xac sut 1ay dugc 1 bi dd tir binh U, 1a : E:§
Va F’(A)—ixg—i
H 155 75

b) Goi E 1a bi&n ¢& 14y dugc 3 bi ciing mau .Bién c¢6 E x4y ra khi ta 14y dudc 3 bi dé
hay 3 bi den

DU : - . C 21 7
Xac suat lay dugc 2 bi den trong binh Uy la —-=—=—
C, 45 15

6

. 3
X4c suat 1au dudgc 1 bi den trong binh U, 1a 10 = g

e 7 3 7
Do d6 xac suatlay dugc 3 bidenla —x—=—

5 25

Hai bi€n c¢6 14y dudc 3 bi db va 3 bi den 1a hai bi€n c6 xung khic. Vay xdc suit 1ay
L 2 7 23
dugc 3 bi cung maula P(E) = —+—=—
75 25 75
B 12 bi€n ¢d dugc 3 bi khong cing mau , B 1a bi€n ¢d doi clia E

23 52
VayP(B)=1-P(E)=1-—==2=
ay P(B) (E) 75 =7z

¢) Cla bién cd dudc bi db 1dy tr binh U,
Ta c6 BC 1a bién c6 14y 3 bi khong cing mau va bi 13y tt U, ¢6 mau do.

Bién ¢6 BC x4y ra khi :

. 7 2 14
e 1ay dugc 2 bi den trong binh U; va 1 bi dd trong binh U, : —x—=—
15 5 75
e 14y dugc 1 bi d6 va 1 bi den trong binh U; va 1 bi d4 trong binh U,
7 y 2 14

1575 75
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Hai bién ¢6 nay xung khic nén

by 14,1428
7577575
28
Ta suy ra P(C/B) = 2 B) O_15_7
PB) 52 13
75

1.4 a) E,; 1a bi€n c& chi 14y dugc bi tring trong 1an 1ay thit 1 ,do d6 1an 14y thit hai va
thd ba 1a bi d6
Vay P(E)) = é>< 4 ><i :i
9 8 8 36
b) E,1a bién ¢ chi 1y dudc bi tring trong 1an 14y thit 2,do d6 1an 14y thit 1 va 1an 1dy

thit 3 1a bi d6

Viay P(E,) = i>< > ><i :m

9 9 8 &1
E; 12 bién cd chi 14y dudc bi tring 1an thi 3 ,do d6 1an 14y thi 1 va thit 2 12 bi dd
Vay P(E;) = i i 2 — m

9 9 9 729

Goi F 12 bi€n c& chi 14y dugc mot bi tring trong 3 1an 14y thi
F=E UE,UE, v6iE,, E,, E;1a 3 bi€n ¢d d6i mot xung khic

Vay P(F) = P(E>) + P(E>) + P(E3) =

5 10 100 _ 1165

— =t —

36 81 729 2916

¢) Goi G la xdc suat 14y dugc bi tring trong 1an 13y thit 3 biét ring 13y dugc ding
mdt bi tring trong 3 1an 14y
Goi R 12 bié€n ¢ 14y dugc bi d6 1an 1, R, 12 bién cd 14y duge bi dé 1an 2 , B; 1a bién
cd 1ay dugc bi tring 1an 3
P(RR,B;) 64

Ta c6 P(G) =
P(F) 233
2 1
15 @) P(A) = C20><3C10 _190x10 _ 95
Ciy 4060 203
3 3
b) P(B) = C§° Cg‘) 7,6 0
C, C; 203 203 29
OP(C)= 57 95 152

203 203 203
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§3. Phan bé xdc suit ctia bién ngiu nhién roi rac

N . N A JA A Y R *A
§4 . Ki vong, phuong sai va do 1éch chuan cta bi€n ngau nhién
roirac

A.T6ém tat gido khoa
2. Khdi niém bi&€n ngiu nhién rdi rac
Pai lugng X dugc goi 1a mot bién ngiu nhién rdi rac n€u n6é nhan gia tri bing
s6 thudc mot tap hgp hitu han nao dé,va gid tri 4y 1a ngiu nhién,khong du dodn
trude dugc
3. Phan bd xdc suat clia bié€n ngiu nhién rdi rac
Gid sit X 1a mot bi€n ngdu nhién rdi rac nhan cdc gid tri {X, X, ,..., X, | P& hiéu

16 hon vé X ta thudng quan tAim dén xdc suat d€ X nhan gid tri x, tifc 12 cédc s6
P(X=x) =pe véik=12,...,n

Céc thong tin vé X dugc trinh bay dusi dang bing sau diy goi 12 bing phin bo
x4c suit clia bi€n ngiu nhién rdi rac X

X X Xo R Xn

P Pi P2 R Pn

ChiytacOp +pa+...+pa=1

4. Ky vong
Cho X la bi€n ngiu nhién rdi rac v6i tap gid tri la {Xl, Xy5eees Xn} .Ki vong ctia

X, ky hiéu 1a E(X) ,]a mot s& dudc tinh theo cong thifc

n
E(X) =xip1 + Xop2 + . . . + XyPa= ZXi p;

i=1

véipi=PX=%x;) ,(i=1,2,...,n)
Y nghia : E(X) 12 mot con sd cho ta mdt ¥ niém vé do 16n trung binh ctia X.Do
d6 ki vong E(X) con dugc goi la gid tri trung binh cia X
Nhan xét : Ki vong ctia X khong nhat thi€t thudc tap cdc gid tri clia X
5. Phuong sai va d6 1éch chuin
a) Phuong sai :
Cho X 12 bi€n ngu nhién rdi racvdi tap gid tri1a {X,X,,.... X, }.
Phuong sai ctia X, ki hiéu 1a D(X) , 12 mot s6 dudc tinh theo cong thic
D(X)= (% =) P+ (X, = 1)’ P, +oet (X, = 1) P,

= Zn:(xi _,u)z P

véipi=PX=x;) (i=1,2,...,n)va u =EX)
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Y nghia : Phuong sai 12 mot s& khong 4m,cho ta ¥ niém vé mdc do
phén tdn cdc gid tri cda X xung quanh gid tri trung binh .Phudng sai
cang 16n thi d0 phéan tdn nay cang 16n

b) Do léch chuin
Cin s6 hoc bac hai ca phudng sai,ki hiéu la o(X), dudc goi la do

léch chudn ctia X.Ta c6 :|o(X) = {/D(X)

B. Giai toan

Vidu 1: Gieo déng xu 5 Ian lién ti€p.Ky hi¢u X 1a s6 1an xudt hién mit sap.
Dai lugng X c6 phai 1a bi€n ngiu nhién rdi rac khong? vi sao?

Giai

- Gidi X €{0,1,2,3,4,5}

- Gié tri X 1a ngiu nhién,khong dy déan truc dudc
Vay gi4 tri X 1a mot bién ngiu nhién rdi rac

Vi du 2 : Mot tdi dung 8 bi d6 va 4 bi tring .Chon hid hoa 3 vién bi.Goi X 1a s vién bi
tring trong 3 vién bi dugc chon ra . X ¢6 phai 1a bi€n ngiu nhién khong?

Giai

- GidwiX €{0,1,2,3}

- Gié4 tri X 12 ngiu nhién , khong du doén truSc dudc
Vay X 12 mot bi€n ngiu nhién rdi rac

Vi du 3 : Mot nhém cé 8 ngudi trong d6 c¢6 5 nam va 3 nit.Chon ngiu nhién 3 ngudi .
Goi X 12 s6 nit trong 3 ngudi dudc chon .Lap bidng phan bd x4c suit cla X

Giai
Giatri X € {O, 1, 2,3} 12 bi€n ngiu rdi rac
<o o ) s 3 876

S6 trudng hop chon 3 ngudi trong nhém 8 ngudila : C; = 123 =56

Ta c6 P(X = 0) 1a x4c suit chon dudc 3 nam .s6 cdch chon 3 nam 1a
543 10

Cl=—"—"-=10.ViyP(X=0)= —=0,18
1.2.3 56

Ta c6 P(X = 1) 1a x4c suat chon dudc 1 nif va 3 nam.

C,C; 3.10

3_35 ==_"=0,54

C, 56

Ta c6 P(X =2 ) 1a xdc sut chon dugc 2 nif va 1 nam.

ViyP(X=1)=
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C:C. 35
VayP(X=2)= =22 ="=0,27
C, 56
Ta ¢6 P(X = 3) 1a xdc suit chon dudc 3 nir.
C; 1
VayP(X=3)= —3=—=0,02
Cl 56
Bdng phan phoi xdc suit clia X
X 0 1 2 3
P 0,18 0,54 0,27 0,02

Vi du 4 : S5 khdach hing mua xing tai mot tram ban xing trong 5 phiit 1a mot bién
ngiu nhién rdi rac X ma bang phan phdi x4c suit cia X 1a

X 0 1 2
P 0,1 0,5 0,4

a) Tinh xdc sudt d€ trong 5 phiit trén c6 nhiéu nhat mot khach hang dé€n mua
b) Tinh xdc sudt d€ trong 5 phit trén c6 it nhat mot khach hiang d&én mua xing

Giai
a) Theo bing phan bd x4c suit trén ta c6 :
Xdc sudt c6 nhiéu nhat mot khach hing d&€n mua xing 1a
P=0,14+0,5=0,6
b) Xdc suit d€ c6 it nhat mot khach hang d€n mua xinglaP=1-0,1 =0.9

Vi du 5 : Trong cudc s6 s6 tombola ngudi ta bé trong binh 10 vé trong d6 chi
c6 2 vé triing .LAy hd hoa 2 ve. Goi X 1a bi€n ngiu nhién s6 vé tring trong 2
vé chon .Lap bdng phan phdi xdc suit cia X va tinh ki vong clia X

Giai
Gi4 tri ca bién ngiu nhién X € {0,1, 2}

SG trudng hgp chon 2 vé trong 10 vé 1a C/) =45

Taco:

2

. p(x=o)=C_8=§
45 45
1 1

e px=n= G _16
45 45
2

. p(x=2)=C_2=L

45 45
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Béng phan phdi x4c suat cia X
X 0 1 2
P 28 16 1
45 45 45
28 16 I 18
Kivong : E(X)=xipi + Xop2 + X3p3 = OX—+1x—+2x—=—=0,4
§ R A T
Vi du 6 : Chon ngiu nhién mot gia dinh trong s6 cac gia dinh ¢6 4 con.Goi X 1a
sO con trai trong gia dinh d6 . Hay tinh ki vong , phuong sai va do 1éch chuin
clia X biét riing xdc sudt sinh con trai 1a 0,5 va hai bi€n c6 sanh trai hay géi
ddc lap véi nhau
Giai
Ta c6 badng phan phdi xéc suat clia bién X
X 0 1 2 3 4
P 1 1 1 4 1 6 1 4 1 1
C0_4=_ C1_4=_ C2_4=_ C3_4=_ C4_4=_
4(2) T 4(2) T 4(2) T 4(2) T 4(2) T
1 4 6 4 1
Kivong E(X) = Ox—+1x—+2x—+4+3x—+4x—=2
16 16 16 16 16

4

Phuong sai D(X) = Z:(Xi — 1)’ p,

i~0
=(0-2) .i +(1-2)7% i+ 2 -2)2.£+(3 -2)2.i+(4-2)2.i
16 16 16 16 16
=1
Do léch chudn o(X)=/D(X) =1
C. Bai tip ren luyén
2..63. Mot binh dung 6 bi tring , 3 bi @6 va 2 bi xanh.
LAy ngiu nhién 3 bi cta binh
a) Tinh xdc suit cdc bién cd sau :
E, : Cdc bi 18y dugc déu khdc mau
E, : Céc bi 18y dudc cling mau
b) Goi X 12 bi&€n ngiu nhién s& bi tring c6 dugc trong 1an 14y 3 bi.LAp bang phan phdi
xdc suat ctia X.Tinh ki vong clia X
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2..64. Mot binh dung 5 bi dd , 3 bi vang va 2 bi xanh . Ly ngiu nhién 3 bi trong binh
.Goi A 12 bién ¢& dudc 3 bi dd ; B 1a bién ¢d dudc 3 bi cing mau va C 12 bién c6 dugc 3
bi khdc mau

a) Tinh xdc suitcdc biéncd6 A, B, C

b) Goi X 1a bi&€n ngiu nhién bing s& mau cda mdi 1an 1dy 3 bi . Lap bang phan phdi
xdc suat ctia X . Tinh ki vong ctia X

2..65. Mot binh dung 3 bi dd , 4 bi tring va 5 bi xanh.Mot ngudi tham gia cudc choi
nhu sau : 14y ngiu nhién mot bi trong binh:
* néu 14 bi d6 thi dugc 16 ngan dong
* né&u 1 bi tring thi mat 12 ngan dong
* n&u 12 bi xanh thi bd lai vao binh va 13y ti€p bi khdc trong binh :
- néu 1a bi d4 thi dugc 8 ngan dong
- né€u 1a bi tring thi mat 2 ngan dong
- néu 12 bi xanh thi khong dugc va khong mat
Trudc khi choi ngudi chdi ¢6 12 ngan ddng.Goi X 13 tdng s6 tién ngudi d6 c6 sau mdi
14n rit
a) Xdc dinh céc gid tri clia bi€n ngiu nhién X
b) Lap badng phan phdi xdc suat clia X
¢) Tinh ki vong cia X

2..66. Gieo hai con siic sic cing mot lic va xét téng s0 hai mit xuat hién
a) Tinh xdc suit d€ tdng s6 hai niit 16n hon hay bing 8
b) Gieo 5 1an lién ti€p hai con stic sic cling mot lic .Goi X 1 bi€n ngiu nhién bing s&
1an dugc tdng s hai niit 16n hon hay bing 8
Lap bang phan phdi xdc suat clia X va tinh ki vong E(X)
2..67. Chitng minh ring phuong sai ctia bién ngiu nhién X cho bdi cong thitc

n

2 2
D(X) = zxi P —H
il

2..68. Goi X 12 s6 kg ca chua thu hoach trong mdt tudn ctia mdt nha vudn ,
X 12 bi€n ngiu nhién c6 bang phan phdi xdc suit nhu sau

X 0 1 2 3
P 0,1 0,5 0,3 0,1

Tinh ki vong va phuong sai ciia X

2..69. Mot cude x6 s6 gom 1.000 vé.Cé mdt gidi tring doc dic 500 ngan ddng, hai gidi
tring 100 ngan déng va 50 gidi khuyén khich tring 10 ngan ddng.Hai gid ban mdi vé
s6 12 bao nhiéu dé cudc choi vo tu ( s6 ki vong ctia bién rdi rac)
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2..70. S& tai nan giao thong vao t6i chi nhat & mot thanh phd la mot bién ngiu nhién
rdi rac X c6 bang phan bd x4c suit nhu sau :

X 0 1 2 3 4 5

P 0,2 0,15 0,1 0,3 0,2 0,05

a) Tinh xdc sudt d€ c6 it nhat mot tai nan vao t6i chii nhut
b) Tinh ki vong , phuong sai va do 1éch chuén cta X

2..71. X4c suat d€ mot ngudi bin cung bin triing hdng tam 14 0,75
a) Tinh xdc suat d€ trong 10 1an bin ngudi dé
A : bidn triing 7 1n
B : bin triing it nhat mot 1an
b) Goi X 1a bi&n ngiu nhién bing s 14n bin tring hong tim trong 5 1an bin .Lap bing
phan bd xdc suit cda X .Tinh E(X) , D(X)

2.72 Mot 6t6 d&€n mot ngd tu c6 dén bdo hidu giao thong. Xdc suat d€ 6t6 gip den bdo
hi¢u xanh tai nga tunay l1a 0,6

a) Tinh xdc suat d€ 6t6 1an lugt dén nga tu nay hai 1an thi it nhat c6 mot 1an tin hiéu
xanh

b) Trong mot ngay 6td qua 5 1an ngd tv nay .Goi X 1a s& 1an gip tin hiéu xanh trong 5
1an qua nga tu nay.Tinh phan bd xdc suat cda X va tinh ki vong

D. Huéng din giai

2.63 a) Ta c6 P(E,) = 2322 36 _12

C: 165 55
3 3
P(Ey = Ze & +3C3 27
C. 165 55

Vi E; x4y ra khi dugc 3 bi triing hay 3 bi d6
b) Ta c6: X €{0,1,2,3}

e Bién cd X =0 x4y ra khi 3 bi 18y dudc khdng c6 bi tring

C: 10 2
Dod6 P(X=0)= > =—=—
Cl 165 33
e Biéncd X =1 xay ra khi dugc 1 bi tring va 2 bi khong tring
. 6xC2 4
Do d6 P(X = 1) = ——2- = —
cl 11

e Bién cd X =2 xdy ra khi dugc 2 bi tring va 1 bi khong tring
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Cix5 5

c: 11
e Bién cd X =3 xay ra khi 1dy dudc 3 bi tring
C, 20 4

DodéP(X=3)=—3— =—
Cl 165 33

Dod6 P(X=2)=

Ta c6 bang phan phdi xdc suat clia X

54

X 0 1 2 3
P

33 11 11 33

Ki vong cia X
E(X)=0x£+lxi+2xi+3xi:§
33 11 11 11 11
2.64 a)Ta céP(A):ﬂZL
120 12
P(B) = — +—— =1L (B xdy ra khi dude 3 bi dé hay 3 bi vang)
= —+—=— x4y ra khi ¢ 3 bidd ha ivan
12 120 120 Y ' Y g

S5x3x2 B 1

P(C) =
© 120 4

b) Tacé X €{1,2,3}
11

Tac6:PX=1)=PB)= —
aco:P( ) =P(B) 120

1
P(X=3)=P(C)=—
( ) =P(C) 1

Tacé: PX=1)+PX=2)+PX=3)=1

DodoP(X=2)=1—( Ly

120 4 120
Ta c6 bing phdi phoi x4c suat clia X
X 1 2 3
: i} i T

120 120 4
Ki vong E(X) = 1><1—+2><—+3>< ! :E

120 4 120

2.65. a) Pugc bi @6 thi X =12 + 16 =28
Pugc bi tring thi X =12 - 12=0
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Pugc bi xanh : - dugec bi dd thi X =12 + 8 =20
- dugc bi tring thi X =12 -2=10
-dugc bixanhthi X =12+ 0=12
Viy X € {0,10,12, 20,28}

55

3 1 4 1 3x5 5
b)P(X=28)= —=—, PX=0)= —=—, P(X=20)= =—,
s ) 12 4 ( ) 12 3 ( ) 12> 48
4x5 5 5., 25
P(X=10)= =—, PX=12)=(—) =—
( ) 12> 36 ( ) (12) 144
X 0 10 12 20 28
P I B 25 B 1
3 36 144 48 4
¢) Kivong E(X) = Oxl+10xi+12x2+20xi+28xl:12,55
3 36 144 48 4
2.66. Gieo 2 con xiic sic cling mot liic ta ¢ cdc trudng hop sau day:
1 2 3 4 5 6
1 2 3 4 5 6 7
2 3 4 5 6 7 8
3 4 5 6 7 8 9
4 5 6 7 8 9 10
5 6 7 8 9 10 11
6 7 8 9 10 11 12

S6 truong hop tong hai nat xuét hién 16n hon hay bang 8 1a 15
15 5
P= ==
36 12

Tac6 X e{,2,3,4,5} va P(X =k) =C¥ (%)k véik =1,2,3,4,5

5 25
VayE(X) = 5x— ==
B0 12 12

2.67. Theo dinh nghia ta c6 :
D(X) =Z(Xi - )" p, :Z(Xi2 Py = 24% Py + 47 P,) V6i = zxi P;
i=1 i=1

- i=1
:ZXizpi _Z;szi Pi +quz P
i=1 i=1 i=1
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vi Zn: p =1
il

n
Vay DX) = D X7 py— 4’

il
2.68. E(X) = 1,40 kg ca chua

D(X) =0,64

2.69. Cudc choi vo tu khi gid ban mdi vé s biing ki vong clia gidi tring
E(X) = (1/1000)(500 + 2.100 + 50.10 ) = 1,20
Vay mdi vé ban 1200 dong thi cudc chai vo tr

2.70. a) Xac suit d€ c6 it nhat mot tai nan 1 bi€n cd ddi ciia bi€n cd khong x4y ra tai
nannao.VayP=1-0,2=0,8
b) E(X)=0x0,2+1x0,15+2x0,1+ 3x0,3+4x0,2 + 5x0,05 = 1,05
D(X) = 0* x0,2 + 12 x0,15 + 2% x0,1 + 3% x0,3 + 4* x0,2 + 5* x0,05 —-[E(X)]*
=6,6

o (X)= D(X)=2,56

2.71.a) P(A) = C/, x(0,75)" x(0,25)’ = 0,25
PB)=1-(0,25"=1
b) X €{0,1,2,3,4,5}

X 0 1 2 3 4 5

p (0,25 | Cix(0,75) | CZx(0,75)* | CIx(0,75)* | C{ x(0,75)* | (0,75)°
x(0,25)" | x(0,25) x(0,25)° x(0,25)

E(X) = 0x(0,25)° + 1x5x(0,75) x(0,25)* + 2x 10x(0,75)* x(0,25)
+3%x10%(0,75)° x(0,25)* + 4x5%(0,75)*%(0,25) + 5%(0,75)°
D(X) = E(X*) - [EX)]

2.72.2)P=1-(0,4)°=0,84
b) Bdng phan bd xdc suat clia bién ngiu nhién X

X 0 1 2 3 4 5

P 0,01 0,07 0,23 0,35 0,26 0,08

E. Cau héi tric nghiém cudi chuong
Cau 1. Trong cdc ménh dé sau ménh dé nao ding ?
(I) Néu A va B 1a 2 bién c¢6 ddi nhau thi P(A) + P(B) = 1
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(II) N&u P(AB) = 0 thi A va B 1a hai bién ¢ xung khic
(II1) N&u P(A) >0 va P(B) >0 thi A va B 1a hai bién c6 doc lap
a) Chi (I) b) chi (I) va (Il)c) chi (III) d) ca 3 (I) (II) (II0)
Cau2.ChoP(A)=0,4;P(B)=0,5va P(AB) =0,3 thi cAu nao sau diy ding?
b) A va B la hai bién c6 xung khic
c) A va Bla haibién c6 doc lap
d) A va B la hai bié€n c6 khong doc 1ap va khong xung khic
e) A va B 1a hai bi€n c6 doi
Cau 3 . Ridt ngiu nhién mot 12 bai trong ¢d bai 32 14.X4c suat d€ dugc 14 gia hay 14
bich la :

1 11 1 .
a) — b) — ) — d) d4p s6 khdc
4 32 16 P
Cau 4 . Gieo 3 con xtc sic cing mot lic. X4c suat d€ dygc sd 421 la:
1 1 .
a) — b) — )07 d) ddp s6 khdc
36 16 P

Cau 5. Riit ngiu nhién 8 13 bai trong c& bai 32 14 thi xdc suat dé dugc it nhat mot 14 xi
la:

a) 0,3 b) 0,5 c) 0,7 d) 0,2
Cau 6 :X4c sudt dé sanh con trai va con gdi biing nhau .Mo6t cip vg chdng di c6 mot
chdu gdi thi x4c suit dé c6 chau géi thit hai 1a bao nhiéu?

a) 0,5 b) 0,25 c) 04 d) khong tinh dugc
Cau 7 Trong trd choi gieo ngiu nhién dong xu nhiéu 1an lién ti€p,hdi phdi gieo bao
nhiéu 1an d€ xdc suit dudc mit ngira nhd hon 1/100

a)6b) 7 c)8 d)9

Céau 8 Trong mot nhém 100 hoc sinh trong d6 10 hoc sinh gidi Todn 8 hoc sinh gidi
Vin va 2 hoc sinh vira gidi Todn vira gidi Vin . Chon ngiu nhién mot hoc sinh .X4c
suat d€ hoc sinh d6 gidi Vin biét ring hoc sinh d6 gidi Todn Ia :

a) 0,3 b) 0,2 c) 0,4 d) 0,5
Cau 9 : Cho bién ngiu nhién r&i rac X c¢6 bang phan bd xdc sut sau:

X 0 1 2 3

P 0,03 0,27 0,48 0,22

Ki vong E(X) gin biing sd ndo sau diy :

a) 1,20 b) 2,1 ¢)2,2 d) 1,89
Cau 10 : Gieo ngiu nhién mot ddng xu . Goi X 12 bién ngiu nhién bing s6 1an mit
nglra xuat hién thi phuong sai ctia X 1a :

2)0,1 b) 0,3 ¢) 0,5 d) s6 khic
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Cau 11 : Mot xiic sic dudc gieo 6 1an . X4c suit d€ dugc mot s 16n hon hay bing 4
hién ra it nhat 51an 1a :

a) (%)6 b) 6x (%)6 c) 7x (%)6 d) s6 khdc

Cau 12 : Trong hé truc Oxy chon ngiu nhién mdt diém ma toa do 1 s6 nguyén c6 tri
tuyét d6i nhd hon hay bing 3 .Né&u cdc diém déu c6 ciing x4c sudt duge chon nhu nhau
thi x4c sudt d€ chon dugc mot diém ma khoang cich dén géc O nhd hon hoic bing 1 12

a) S b) S c) S d) s6 khic
49 81 64
Cau 13 . Ba thé ddnh s6 1,2,3 dugc bd vao binh .Riit ra mot thé va ghi sd clia n6 sau dé
trd thé nay vao binh.Tién trinh dudc 14p lai hai 1an nita.Biét mdi thé déu c6 cd hoi dugc
riit nhu nhau . N&u tdng ba s8 ghi dugc & 3 14n rit 14 7 thi cdc suit dé rit dudc thé sd 3
hai lan 1 :

2) 0,4 b) 0,5 ) 0,6 d) s6 khéc
Cau 14 X4c suit dé bié€n ¢d A xay ra 12 0,75 ; xdc suat d€ bié€n c¢d B xay ra 1a 0,66.Goi
x 1a xdc sudt d€ ca hai A va B cling x4y ra.Gi4 tri nhd nhit ctia x 1 :

2) 0,41 b) 0.3 ¢) 0,35 d) 0.2
Cau 15 Gieo mot con xiic sic ba 1an lién ti€p biét ring tdng s6 trong hai 1in gieo dau
biing sd thit ba .Xdc suat d€ c6 it nhat motsd 3 xudt hién 1a :

8 1 7 7
2) — b) — ¢) — d) —
15 4 12 15
Cau 16 Gieo ngiu nhién mot con xdc sic lién ti€p .Xdc sudt d€ dugc sd 6 1a trong 1an
gieo tht 3 1a :

1, Sl oSy o
a) (6) b) (6) ><6 c) 6><(6) d) s6 khac

Cau 17 Gido vién chli nhiém chon mdt hoc sinh trong 16p 1am trudng 16p .Mdi hoc sinh
déu c6 cd hoi duge chon ngang nhau va xdc suit d€ mot nir sinh dugc chon bing Y xdc
suat @€ mot nam sinh dugc chon .T1 s6 giita s6 nam sinh trong 16p va sd hoc sinh clia
I6pla:

) 4
: 5
Cau 18 Mot tii dung 36 hat bip trdng va 12 hat bdp vang .Biét ring chi ¢6 %2 s6 hat
bip tring khi rang s& nd tung va 2/3 s6 hat bip vang nd tung .Chon ngiu nhién mot
hat bip trong tdi ,dem rang né nd tung thi xdc suat d€ hat bip da chon Ia hat tring
bing :

b) 3 ) 2 d) s6 kh4
— C) — SO ac
4 5

2 4 9 5
z b) — = d) =
a)3 )7 C)13 )9
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Cau 19 Chon ngiu nhién 4 hoc sinh trong nhém 7 hoc sinh ¢6 2 anh em.
Xic suat d€ hai anh em dugc chon 13 :

a) 0,29 b) 0,40 c) 0,72 d) 0,15
Cau 20 Mot 16p hoc c6 30 hoc sinh trong d6 ¢6 10 nit sinh.Gido vién todn chon ngiu
nhién 3 hoc sinh d€ hdi bai.Xac suit dé c6 ding hai hoc sinh trong ba hoc sinh dugc
héi bai gin biing s& ndo nhat :

a)0,4 b) 0,45 c) 0,47 d) 0,50
Dap so

1b 2c 3b 4a 5¢ 6a 7b 8b 9d 10c

11c 12a 13b 14a 15d 16b 17a 18¢ 19a 20c
Huéng dii gidi
1b (I) va (II) ding
2¢ A va B 1a hai bién c6 khong xung khic vi P(AB) = 0,3 #0

A va B 1a hai bié€n c6 khong doc 1ap vi P(AB) # P(A)xP(B)
3b Pugc 14 gia hay 14 bich c6 11 trudng hgp xdy ra.Vay P = ;—;
4a Gieo 3 con xiic sic lién ti€p thi khong gian miu 1a 6°

S6 trudng hgp xdy ra 1a s6 hodn vi {1, 2,4}

. 311
ViyP= = =—
6! 36
8
5c¢ Xdc suat d€ dugc 8 14 bai khong ¢6 14 xila Py = 2%

32
Vay xdc suat d€ dugc it nhAt motla xilaP=1-P;=0,7
6a Xdac suatla 0,5

C e N 1
7b Xdc suat d€ gieo n 1dn dudc mit ngira 1a (5)n < 1/100

Vay n=7vi(1/2)" =0,0078

8b P=0,2
9d E(X)=1,89
10c D(X) =0,5
s s z S 3 1 A z 2 .
11c Goi A 1a bién c6 dudc it nhat bang 4 1a g = E .Trong 6 lan gieo xdc suat d¢ A hién

R 1
ra6lanla (=)°
2

e R . 1 1 1
Xéc sudt dé dugc A ding 5 14n va hdng mot1an 1a : 6 (E)5 X = 6x (5)6

Vay xdc suat d€ dugc mot s& 16n hon hay bing 4 it nhat 5 1an trong 6 1an gieo 1a
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1
7x(=)°
( 2)
12a C6 7x7 =49 diém ma tri tuyét d6i nhé hon hay biing 3 trong d6 5 diém ciach O
mdt khodng nhd hon hay biing 1
. 5

Vay x4c suat la —

49
13b Téng s6 bing 7 xuat hién trong cic trudng hop (1,3,3), (3,1,3), (3,3,1), (2,2,3)

o R . 3

,(2,3,2), (3,2,2) .Do d6 xdc suat d€ dugc hai lan thé s6 3 1a g =0,5

14 aTac6 P(AUB) =P(A) + P(B) - P(ANB) =0,75 + 0,66 - x
ma 0,75 < PAUB)<1 < 0,75 <0,75+0,66—x <1
< 0,41<x<0,66
15d C6 15 trudng hgp trong d6 tong s6 trong hai 1an gieo dau bing s6 thit ba :
(1,1,2) ; (2,1,3) ; (3,1,4) ; (4,1,5) ; (5,1,6) ; (1,2,3) ; (2,2,4) ; (3,2,5) ; (4,2,6) ;
(1,3,4);(2,3,5);(3,3,6) ; (1,4,5) ; (2,4,6) ; (1,5,6)

. . . 7
Co6 7 lan xuat hién it nhatsd 3 .Vay P = E

5 1 NN N .
16b P = (g)2 xg (2 1an dau khong dugc va lan thi ba dudgc so 6)

17a Goi s 12 s6 hoc sinh trong 16p va n 1a s6 nam sinh thi s — n 13 s6 nif sinh

. .. S=n 1 n__ n 4
Theo gia thi€t =—X— Viy —=—
S 4 s s 5
18c S hat bip nd tung 12 26 .Do d6 x4c sudt d€ s& hat bip nd tung 13 hat tring
. 18 9
a = —_—=—
26 13

CZ
19aTac6P= —=0,29

" =
;
2 !
ClxCy
3
30

20c Tacé:P= =0,47



	I. TỔ HỢP  

	1. Hai qui tắc đếm
	2. Hoán vị, chỉnh hợp,    
tổ hợp
	3. Nhị thức Niuton
	4. Trắc nghiệm cuối      
chương 
	II. XÁC SUẤT 
	1. Biến cố và xác suất 
	2.Các qui tắc tính xác
  suất 
	3.Phân bố xác suất 
	4.Kì vọng, phương sai 
	5. Trắc nghiệm cuối     
chương

